APELLIDO Y NOMBRE:

NO. DE LIBRETA : CARRERA :

1.—

ALGEBRA — FINAL (20/02/04)

Sea R la relaciéon en Z definida por:

8|a?+b* siaybson pares

a b { 8|a? + 7b*> en los otros casos.

(i) Probar que si a y b son de distinta paridad, entonces no pueden estar relacionados.
(ii) Probar que R es una relacién de equivalencia.
(iii) Describir las clases de 0,de 1 y de 2.

2.—

Sean a,b € Z que verifican que el resto de dividir a a por b es 24 y el resto de
dividir a 3b por 72 es 48. Determinar (a:b).

Sea w € € una raiz primitiva de 1 de orden 30 y sea z € C una raiz primitiva de 1
de orden 24 . Determinar todos los n € IN para los cuales vale simultdneamente:

m—3 -1 ZlOn—G —1.

y

Hallar la forma binomial de todos los z € € que verifican simultdneamente las condi-
ciones:

3
12|* = 20|22 = 3|2 +10i|z| —10=0 y  Arg(z®) = 7”

Sea la sucesién (fp)new de polinomios definida por:
A=X+X*-X—-1, fop1:=f" VYnelN.

Determinar y probar una férmula para la escritura de f,, como producto de polinomios
irreducibles en C[X], para todo n € IN.

Se consideraran sélo las respuestas debidamente justificadas.



