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1 2 3 4 5 Calificación

1. Sea F una colección de subconjuntos de Rn y sean

S =
⋃
A∈F

A , T =
⋂
A∈F

A

Para cada una de las afirmaciones siguientes dar una demostración o un contraejemplo, según corresponda.

a) Si x es punto de acumulación de T , entonces lo es de cada A ∈ F

b) Si x es punto de acumulación de S , entonces lo es de –al menos– uno de los conjuntos A ∈ F.

2. Calcular el lı́mite superior e inferior de las siguientes sucesiones

a) an = (−1)n cos
(π

4 + nπ
)

b) bn = e−n( cos(nπ) + sen(n2π)
)

c) cn =
1
n + (−1)n

3. Sea consideran en R2 las métricas

d1(x, y) = |x1 − y1| + |x2 − y2| , d2(x, y) =
√

(x1 − y1)2 + (x2 − y2)2 , d∞(x, y) = max {|x1 − y1|, |x2 − y2|}

a) Mostrar que (R2, d∞) es completo

b) ¿Vale lo mismo para (R2, d1) y (R2, d2)?

4. Sea A un subconjunto no vacı́o de R que satisface la siguiente propiedad:

Para todo par x, y ∈ A, x , y, es |x − y| > 1

a) Probar que si A es acotado, entonces es finito

b) ¿Sigue valiendo esta conclusión si se reemplaza |x − y| > 1 por |x − y| > 1
2 ?

5. Demostrar o dar un contraejemplo –según corresponda– de las siguientes afirmaciones

a) Existe un conjunto A tal que A = ∂A

b) Para todo conjunto A es
◦

∂A = ∅


