Nombre y Apellido: L.U.

Segundo Parcial Analisis Real - Medida y probabilidad

1. Sea f € L}, (R%). Supongamos que [ fip = 0 para toda p € C5°(R?).

loc

Probar que f =0 ae.

2. Sea E C R? medible y 0 < |E|. Sean f, g dos funciones definidas en F,
medibles y positivas. Probar que si

W) = l{r e B:gla)> N < 1 / f()de,

{z€E:g(x)>\}

y g€ LP(E)paral <p < oo,
p\i/p o P /pl/p.
(/Eg> _p_l(Ef)

3. Seap:1<p<ooysea K € LP(R?) una funcién con soporte compacto.
Probar que existe una constante C' > 0 tal que: si f € LY(R?) (donde
113 + % = 1) entonces

K. * f()] < O |,(M]f|%(x)) "

Aqui M es el operador maximal de Hardy Littlewood, la constante es
independiente de f y de e y K.(x) = e K (£).

4. Sean f € L*(R%) y K € LY(R%) N L*>*(R?) tal que [ K =1 . Probar
que si x es un punto de continuidad de f, entonces

e—0t

5. Sean p y A dos medidas finitas tales que u < \. Probar que existe
g € L*(p) tal que:

/fd,u:/fgd)\ Vf e L),



