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1. Sean 1 < p; < py <o yseal <O < 1. Llamemos p al inico niimero real tal
que =& 4 lp;f. Probar que, si f € LP*(R) N LP?(R), entonces f € LP(R) y

p Pl
£l < NI ILFI®.

2. Sea 0 < p < 1. Sea F C RY de medida finita. Probar que exite una constante
a, > 0 tal que para cada funcién f € L'(R?), se verifica:

( / Mf(sc)pda:)” < ay B 7| £

3. Sean f € L*(R?Y) y K € L'(R?) tal que [ K = 1. Probar que si x es un
punto de continuidad de f, entonces

Kz—:*f(x) —>f($),

e—0t

donde K. (z) = e 9K (%).

4. Sea (z1)keny C RY con zy # x; si k # j. Definimos la medida

5, (E) = 1 sixz,€eF
w0 siag, ¢ E.

Sea 1 = ) oy O, - Probar que :

(a) p es una medida en P(R).

(b) f € L (p) si, y sélo si, 32y cnl f(n)| < o0
(¢) En la situacién del inciso (b), [ fdpu = > ,cn f(@k).

5. Sea (X, X)) un espacio de medida. Sean u y v dos medidas finitas en ese espacio.
Definamos, en el mismo espacio, una nueva medida dada por 7 = p + v.

(a) Probar que existe una funcién f € L'(@) tal que v(E) = [, fdi y que
0 < f(z) < 1 para p-casi todo .

(b) Deducir que [ gdv = [ gfdp para toda g > 0 medible.
f(z)

(c) Si, ademds, v(E) = [, hdp para todo E € ¥ entonces h(x) = =i
— f(z

para p-casi todo z € X.
Sugerencia: reescribir el item (b) como [g¢(1 — f)dv = [gfdu y elegir
una g adecuada.



