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1. Sea a € (0,1) y sea 7:[0,1) — [0,1) dada por:

T(z) =
(@) z+a—1 sizel[l-al).

{x+oz sizel0,1—a)
a) Probar que si E C [0,1) es medible, entonces 771 (E) es medible y |77 (E)| = | E|.

1 1
b) Probar que si f:[0,1) — R es integrable, entonces / f= / for.
0 0

2. Sea (X,X, ) un espacio de medida finita. Sea (f,),>1 una sucesiéon de funciones inte-
grables. Probar que son equivalentes:

(1) (fn)n>1 es una sucesién fundamental en medida y, ademds, cumple que para todo
g > 0 existe un § > 0 tal que:

Ae¥, pll)<d = sup/\fn]du<5.
A

n>1

(i) lm [ |fo = fim| dpp=0.

n,Mm— 00

3. Probar que no existe ninguna funcién ¢ : [0, +00) — R integrable y tal que

nae " < o(x) Ve >0 Vn>1.

4. Sean(X,¥, 1) un espacio de medida. Sean f,, f funciones medibles y finitas tales que
In LN f- Probar que para todo a € R se satisface:

p({a € X« f(z) > a)) < limint ({2 € X : fu(x) > a})

’J ustificar todas las respuestas. Enunciar todas las hipdtesis de los teoremas usados.




