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Trabajo Practico N° 4
Geometria

En cada uno c los siguientes casos, decidir grafica y analiticamente cuales de

los purntos perteneen alareda L :

[a] L:t(-23+(22); R =(22, P,=(-23, R =00, P=02-13,
P, =(2-)).

b] L:t(-1D)+(3-3); R =B-3), PR,=(00, PR=(-11), P,=(34),
P, =(6,6) .

Graficar y dar la eaacion vectorial, las eauaciones paramétricas, la ewacion
implicitay la ewacion explicita de la recta que:

[a] Pasapor P =(-12) yestadirigidapor v=(31).

[b] Pasapor P=(4,5) yestadirigidapor v=(0,3).

[c] Pasapor A=(1-4) y B=(-1-3).

[d] Espadelaal:t(-23)+ (-1 y pasapor P=(1,-4).

[e] Pasapor €l origeny es paralelaalarectaque pasapor (4,-5) y (3,3).

[f] Esperpendiculara L:t(2,3)+(57) y pasapor P=(1-3).

Graficar y dar la eauacion vectoria y las ecuadones paramétricas de la recta de
ecuadon:

[a] y=3x-2.

[b] 2x-3y=5.

[c] y=4.

[d] x=-5.

En cada uno c los siguientes casos, dar la ecuaddn vedorial y las ecuadones
paramétricas de lareda que:

[a] Estadirigidapor v=(010) y pasapoar P =(0,2,4).

[b] Estadirigidapor v=(12,3) y pasapor P=(304).

[c] Pasaporlospurtos (-2,34) y (-131).

[d] Esparaelad ge z y pasapo (1,2,3).

[e] Esparaelaal :t(2,4,-5)+(0,3-1) y pasapoar P=(3-12).

[f] Esperpendiculara L:t(1,-21) +(35,6) y pasapor P =(19,—-3). ¢ES Unica?

Dar la ecuacion vectoria del plano drigido pa los vedores v 'y w que pasa por
el purto P enlos sguientes casos:

[a] v=(010), w=(1,00) y P=(00,).

[b] v=(020), w=(110) y P=(011).

[c] Graficar los planos hallados en [a] y en [b] y compararlos.
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4.6.
[a] Dar las ecuadones paramétricas de un dano qle ontenga al €je z y ala
rectadirigidapor v=(121) que pasapor el origen.
[b] Dar las ecuadones paramétricas de la recta que esta en la interseccion cel
plano xz conel plano yz.
[c] Dar la ecuaddn vedoria de la recta que pasa por los purtos (2,13) vy
(3-25).
[d] Dar laecuacionvectorial del plano que pasa por los purtos (2,1,2), (1,11) y
(32,7).
[e] Dar la ecuacion vectorial del plano qie pasa por € punto (1,2,-2) y es
paralelo a plano que mntiene aloseges x e y.
[f] Dar la euacion vectorial del plano que es paralelo a la recta
r:t(4,2,-4)+ (1,2 y contiene alospurtos P =(2,21) y Q=(1,2-3).
4.7.

[a] Deaddir s los purtos A=(111), B=(-2,01) y C =(3,20) son colineaes
(estén sobre una mismarecta) o na

[b] Deddir si los purtos A=(8,24), B=(4,28), C=(-201) y D=(1-13)
son coplanares (estén sobre un mismo plano) o na

48. Dadoel plano im:2x-5y+3z=11:
[a] Hallar todoslos a0 R paraloscuaes (2,a,7)07r.
[b] ¢Existe alR tal que (0,3a,5a) O 7T?

49. Searr e plano qe contiene alareda L:t(1,-2,1) +(1,0,2) y a purto (2,2,3).
[a] Deadir silospurntos P = (1,-21) y Q =(3,4,4) pertenecen onoa rt.
[b] Encontrar todoslos allR talesque (a,2a+1,a-3)07r.

410. Determinar, en cada uno ce los siguientes casos, si lasrectas L y L' resultan
paralelas, coincidentes, concurrentes o alabeadas:

[a] L:t(L0-D)+(-112); L":t(-112) +(1,0,-1).
b] L:t(ll-1)+(-122); L':t(2,2-2)+(L0,-1).
[e] L:t(L3-D)+(-112); L":t(-2-1,2)+(-320).
[d] L:t(10,~1)+(-112); L' :t(1-26)+(33-3).
[e] L:t(@2-1)+(-1-12); L":t(-11)+(32-1).

4.11.
[a] Dar una ewacion implicita del plano que contiene d purto (-1,2,2) y es
ortogonal alarecta L :t(11,-1) +(-12,2)
[b] Hallar una eauacion implicita del plano que pasa por P =(217) y est4
dirigido pa los vectores v=(1,0,4) y w=(4,-13).
[c] Dar las ecuadones paramétricas del plano ir:2x-y+3z=1.
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412. Encontrar, en cada uno e los sguientes casos, la ecuadon vedoria de larecta
que es perpendicular al plano 1 y pasapor P:

[a] P=(-12); m pasapor los purtos (0,2,0), (-11,2) y (0,5,5).

[b] P=(333); m esta dirigido pa v=(121 y w=(-22,-3) y pasa por
(0,5,9).

[c] P=(210); m:3x—-y+2z=4.

[d m:y=3; P es la intersecdon ¢ las redas L:t(L1D)+(10) vy
L":t(1,-12) +(0,3-2).

4.13. Determinar en qué casos los planos 71 y a seintersecan o no. En los casos en

que sea posible hallar lainterseccion.

[a] m:3x-2y+4z=1; a estadirigido pa v=(2,2,0) y w=(-3,21) y pasa
por el purto (2,2,2).

[b] m pasapor A=(314), B=(202) yC=(1-1-1); a:3x-2y-1=0.

[c] m:4x+2y-3z=1;a:2x+y-3z=1.

[d] m:2x-y=2; a pasapa A=(10,0), B=(0,0-2) y C=(2273).

[e] m pasapor (-11,2) convector normal N =(1,2,-1); a pasapor A= (111),
B=(23) yC=(-1-22).

414. Seal laredaquepasapor P=(Lk-3-2k) y Q=(=k?-k+2,-1) ysear el
plano ce normal N =(11,-1) que pasapor A= (-5,-5,7). Determinar todcs los
kOR talesque LnmT=¢.

4.15.
[a] Encontrar todacs los purtos de R® que distan 6 de (2,1,-1) y que ademés
pertenezcan alarecta (x, Y, z) = A(1,-10) +(21,-1) .
[b] Hallar el purto Q de larecta (x,Y,2) =t(2,-1,4) mas proximo a purto
P=(-48]1).
4.16.
[a] Seanen R?*, A=(-11) y L:(xy)=pu@lD +(30). Calcular ladistancia de
AalL.
[b] Sean en R®, A=(-110) y L:(xV,2) =u(@L0)+(300). Cacular la
distanciade A a L.
[c] Sea m € plano cuyo vector norma es N =(1,-12) y pasa por (1,2]1).
Calcular ladistancia entre el purto (1,2,5) y € plano 1.

4.17. Un purto se desplazapor €l espacio, de modo que en € instante t su pasicion
viene dada por € vector x(t) =(1-t)e +(2-3t)e, +(2t -1)e,.
[a] Probar que d purto se mueve alo largo de unarecta.
[b] ¢Enguweinstante t el purtotoca d plano 71: —-2x+3y+2z2=07
[c] Calcular, paracadavalor de t, ladistanciadel purto al plano 7.
[d] ¢Cudl es el valor de t para el cua el purto esthd mas cercadel origen? ¢A
gue distancia est4?
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4.18. Seall, larectaque tiene direccion (1,2,-1) y pasapor (-1,31). Sea L, larecta
que pasapor (-113) y pa (1,2,7).
[a] Determinarsi L, y L, seintersecan ono.
[b] S L,nL,#e,halar un dano qwe contenga al, y L, y hallar el anhguo
entre L, y L,.
[c] S L nL,=¢,determinar unareda L, paralela a L, que interseque a L,
enel purto (-113) y hallar el anguloentre L, y L,.

4.19.
[a] Calcular el angulo entrelasrectasde R* L, :x—-y=1y L, :x+y=3.
[b] Hallar unarecta L, tal que O(L,,L,) =0(L,,L;) y Ly n L, OL,.

4.20.
[a] Hallar las ecuadones implicitas de larecta que esinterseacion del plano xy

conel plano yz.

[b] Hallar las ecuadonesimplicitas de larecta L :t(3,0,-1) + (-112) .

[c] Hallar las ecuadones implicitas de la recta que pasa por los purtos (-5,3,7)
y (2,-373).

O2x-y-z=4
Eﬂx— y—-2z=9
[a] Probarque L, y L, son paralelas.
[b] Probar que P=(22,-D)L,.

[c] Hallar un dano 7T perpendicular a L, que pasepor P.
[d] Hallar Q=L NTT.

[e] Halar d(P,Q).

[f] ¢Qué significaen este problema d nimero d(P,Q)?

4.21. Considerelasredas: L, : yL,:a(102)+(12-3).

422. Sean A=(0,2,2),B=(20,-1)yC=(0-2-1).
[a] Halarlarecta L quepasapor Ay B.
[b] Hallar el plano 7T perpendicular a L que pasapor C.
[c] Halar D=LNTT.
[d] Halar d(AB) y d(C,D).
[e] Usando los items anteriores, cdcular €l érea del tridngulo de vértices
AByC.

4.23. Seall el plano x+y+z=1.Seal laredat(-101) +(1L2).
[a] Probar que L esparalelaa TT.
[b] Probarque P=(21)0L.
[c] Hallar unarecta L' ortogona a 7T que pasepor P =(2,11).
[d] Halar Q=L'nTT.
[e] Halar d(P,Q).
[fl ¢Qué significaen este problema & nimero d(P,Q)?



