Légica y computabilidad
Préactica 7 (Computabilidad)

1) Escribir en S algoritmos para calcular las siguientes funciones aritméticas:
a) Producto: f(x1,22) = 21 - x2. (Usando suma como macro).
b) Potencia: f(x,23) = 27?. (Usando producto como macro).

2) Demostrar que S computa la funcién vacfa () : N* — N.

3) Escribir en S algoritmos para calcular las siguientes funciones de decision:

a)
1 si Tr1 = T2

o1, 22) = { 0 sixzy # w9
b)

1 sizy # a9

flan,za) :{ 0 stz =um

1 six; > a9
f($17$2)_{ 0 si I1§CL’2

1 siz <9
f(xl’@)_{ 0 siz > a9

4) Demostrar que el lenguaje S cumple las siguientes propiedades:

Propiedad 1:

a) Computa la funcién suc : N — N, suc(z) = = + 1.

b) Computa las proyecciones Pin.

¢) Computa las constantes Ckn.

Propiedad 2: Si S computa f : N*¥ — N y computa g; : N” — N, 1 <
1 < k, entonces S computa la composicion:

h(zy,...,z.) = flgi(z, .o x), oy ge(T1, .oy xp)).

Propiedad 3:

Computa la funcién de decisién d : N* — N:

s six=y
d(xvya37t>:{t Sll’?éy



5) Escribir un programa que compute la funcion:

f(x):{ 1 sixespar

0 siz esimpar

6) Escribir un programa que compute la funcién:

1 sixespar
T six es impar

() = {

7) Sea f(x) el mayor nimero natural tal que 2-n < z. Escribir un programa
que compute a f.

8) Escribir un programa que compute el minimo comin miltiplo y otro que
compute el maximo comun divisor.

9) Sea P(z) un predicado computable. Probar que la funcién

xz+vy si Plx+vy) es verdadero
f(x,y) = { T Y SinO( y)

es parcialmente computable.

10) Sea f : N — N una funcién biyectiva y computable. Probar que f~! es
computable.



