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So6lo se pueden utilizar las macros y funciones primitivas recursivas definidas en
el libro. En caso de duda, consulte.

1. Sea f (z) la funcion definida por:

f) =3
f) =4
fn+2) = [(Tn+3f(n))/2]

a) Decidir si la funcion f es computable y demostrarlo.

b) Decidir si la funcion f es primitiva recursiva y demostrarlo.

2. Decimos que una funcion (parcial) f es inyectiva si para todo par de nime-
ros distintos z, z que estan en el dominio de f se tiene que f (z) # f(2).
Definimos el conjunto

A={y / ®, es inyectiva}.

Analizar si A es recursivamente enumerable y si A es recursivamente enume-
rable. Justificar.

3. Decidir si la funcion f(zs) = Halt(z+ 10°, :L‘Bloﬁ) es (totalmente) compu-
table y demostrarlo.

Nota: En Halt(x,y) el parametro y indica el nimero de programa y x indica
el valor de la entrada.

4. Dado el conjunto
B = {y/en el programa de namero y no aparece ninguna de las variables x1, zo, x3,...}.

Analizar si B es recursivamente enumerable y si B es recursivamente enu-
merable. Justificar.

Notas: La codificacion de cada instruccion es:

(#label, (#accion, #variable — 1)) .

El orden de las variables es:  y x7 21 2 23 ..., en donde y es la variable
numero 1, x; es la variable ntimero 2 y asi sucesivamente.

5. Sea C' C N un conjunto y definimos:
D ={[z/100] / z € C}.

a) Probar que si C' es recursivamente enumerable, entonces D es recursi-
vamente enumerable.

b) Probar que si C' es recursivo, entonces D es recursivo.
Nota: Por ejemplo, si C' = {0, 1, 5,110, 300,309} entonces D = {0, 1, 3}.
JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS.
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