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Práctica 9

1. Sea Q0 = {[0, 1)d + k : k ∈ Zd} la familia de cubos diádicos de orden 0. Sea Q ⊂ Rd

un cubo arbitrario cuyo lado `(Q) satisface 0 < `(Q) ≤ 1.

(a) Probar que Q interseca no más de 2d cubos de Q0.

(b) Si R es un cubo diádico en Q0 que interseca a Q (ver (a)), probar que para
cualquier cubo diádico Q′ que contiene a R, 2Q′ contiene al centro de Q. (Aqúı
2Q′ es el cubo con el mismo centro que Q′ y el doble de lado).

2. Sea M ′f la función maximal sobre cubos centrados en R2.

(a) Calcular M ′f para f(x) = χQ(x) donde Q es un cuadrado en el plano.

(b) Comparar {M ′χQ > ε} con Qε = {x : dist(x,Q) < ε}.
(c) Lo mismo que (a) y (b) para χE donde E = {x : 1

2 ≤ ‖x‖ ≤ 1}.


