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Practica Cuatro
Categorias de Modelos Cerradas - Parte 11

. Sea C una categoria de modelos y sean A € C., B € Cy. Probar que I1#(B) es un grupoide (con

la definicién de composicién e inversa dadas en clase).

Sean i : A’ - Aen nC.y j: B — B’ en nCy. Probar que se tienen funtores bien definidos
i* : I(B) — IV (B) y ju : I{(B) — II{(B'). Probar ademés que i*j, = j.i*.

. Sea C una categoria de modelos punteadas con objeto nulo . Caracterizar los grupoides I1{' (%) y

I (B).

. Sea n > 2. Probar que X" A es un cogrupo abeliano y 2" B es un grupo abeliano en Ho C.

. Completar la demostracién del siguiente teorema (que en parte se demuestra en clase):

Sea F 5% E L Becon Fx QOB F una sucesién de la fibra en Ho C. Sea 0 : QB — F el
morfismo inducido y sea A un objeto de Ho C. Probar que la siguiente sucesién larga es exacta:

.= [A,QTTIB] = [A,QIF] — [A,QIE] — ... = [A,QF] — [A,QB] — [A,F] — [A,E] — [A, B

Enunciar y demostrar el resultado dual al ejercicio anterior (es decir, con la sucesién larga de la
cofibra).

. Probar que todo morfismo f : X — Y en Ho C puede ser extendido a una sucesién de la fibra

FoxLy FxoB—F.

. Enunciar y probar el resultado dual al ejercicio anterior.

. Sean C y C’ categorfas de modelos punteadas con funtores suspensién ¥ y 3’ definidos respectiva-

mente en Ho C y Ho C'. Sea (F,U) : C — C' una adjuncién de Quillen y sea (LF,LU) : Ho C —
Ho C' la adjuncién derivada inducida. Probar que

a) Se tiene un isomorfismo canénico LFY ~ 3'LF.

b) LF preserva sucesiones de la cofibra.



