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PRACTICA 2 ADICIONAL - ESPACIO DE JAMES

Dada una sucesién de escalares a = (ay)g, definimos

1/2
lall; = sup{(lak1 — apy | + Jag, — ag|* + -+ Jan, ., — ar, [* + |aw, — ai, [°) / },

donde el supremo se toma sobre todo n € N y toda eleccién de naturales ky < kg < --- < k,,.

El espacio de James esta dado por

X, = {a alls < ooy Jim a = o}.

Probar las siguientes afirmaciones:

1.

2.

|| - |7 es una norma en X; que lo hace un espacio de Banach.

La sucesién canénica {e,}, es una base monétona de X .

. La base canénica {e,}, es achicante.

Sugerencia: si {vy,}, es una sucesién de bloques de la base candnica, disjuntos y de
. o
norma 1, entonces la serie ) *“= converge en Xj.

El bidual de X ; estda dado por

X! = {a ally < oo}.

. X no es reflexivo pero es isomorfo a X7.

Sugerencia: si ||al| < oo, entonces (ay)x es una sucesién convergente de escalares.

. X no tiene ninguna base incondicional.

Sugerencia: ejercicio 12 de la guia 2.



