TOPOLOGfA ALGEBRAICA
Practica 3

2ipm

.Seann >1y G, ={e™m :0<p<n-—1} C S Probar que S'/G, es isomorfo, como grupo
topolégico, a S'.

. (*) Sean H C G un subgrupo topoldgico tal que G — G/H tenga secciones locales. Probar que la
aplicacién canénica 0 : 1 (G/H) — mo(H) es morfismo de grupos.

. Sea U,, = {P € GL,(C) : P!P = I}. Probar:

(a) Hay homeomorfismos U, /U, —; = Vi (C), (Upn/Upn—i x Ug) = Gg »(C).
(b) Up = Upn/Up—r y Uy — U, /Upn_ x Uy, tienen secciones locales.

. Ejercicio 4.22 del Switzer.

. Sea f: (F,ep) — (B,by) un revestimiento con fibra F'.

(a) Probar: Vw : (S, %) — (B,bg) 3@ : (I,0) — (E,eq) tal que po & = w.
(b) Probar que el elemento &(1) € F es independiente de la eleccién de @.

(¢) {Qué pasa con el {tem anterior si f es fibracién pero F' no es discreto?

. Sean X un espacio de Hausdorff y K C P(X) el conjunto de los subconjuntos compactos de X.
Decimos que un subconjunto F' C X es un cerrado de Kelley si F'N K es cerrado para todo K € K.
Notar que todo cerrado de X es un cerrado de Kelley. Decimos que X es un espacio de Kelley
si todo cerrado de Kelley es cerrado. La kelleyficacion Ke(X) es el conjunto X equipado con la
topologia cuyos cerrados son los cerrados de Kelley de X.

(a) Probar que Ke(X) es de Kelley, que la identidad de X define una funcién continua ¢ : Ke(X) —
X y que toda funcién continua ¥ — X con Y de Kelley se factoriza a través de ¢.
(b) Probar que todo CW-complejo es un espacio de Kelley.

(¢) Probar quesi X,Y y Z son espacios de Kelley y f : Z — X, g : Z — Y son continuas entonces
existe una unica funcién continua h : Z — X Xg. Y := Ke(X xY) tal que px oh = f y
pyoh=g.

(d) Probar que si X y Y son CW-complejos entonces X X g, Y es lo mismo que X x Y con la
topologia débil.

. (*) Ejercicios 5.14 y 5.15 del Switzer.

. Sean (X, A) un CW-complejo relativo y K C X un compacto. Probar que el conjunto de las celdas
e; de (X, A) tales que e N K # 0 es finito.

. Sean K un complejo simplicial finito y L C K un subcomplejo. Probar que | K| es un CW-complejo
con celdas |o], 0 € Fx y que |L| C | K| es un CW-subcomplejo.



