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MULTIGRADE FATTORIALI

di

GIUSEPPE PALAMA

In questo lavoro ci proponiamo di fare una generalizzazione
-delle uguaglianze multlgrade
Ricordiamo che si dice uguaglianza (od equazione) mulfi-

'

grada la 7 .

s ) w . .
(1) o Ay, ooy lp =0q, ..., Cg, (T=MMy, My, ..., M, ),
che sta per il sistema

v
/

QM AL g = g™ AL - g™
1 a1m2+. +apmﬂ:_'— M ... g™

Quando in (1') & m;=1, la (1) si scrive pil semplicemente
cosi (1)

ay, ...,apzcl, ...,Cq.

(*) Per i simboli, nomenelatura, teoremi ece. relativi alle uguaglianze multi-
grade. Cfr. A. GLODEN, Mehrgradige Gleichungen, 2* Ldiz. 1944. Groningen.

Il teorema fondamentale sulle uguaghanze mult1grade fu stabilito sostan-
zialmente la prima volta dall’Bscorr, (Quartely Journal of Math.,, (1910) pp.
_ 141-167 ), e poi, nella forma in cui in seguito fu sempre applicato nella teoria
delle uguaglianze multigrade, prima dal TARRY (Interm. des Math: Vol. 19%
(1912), pp. 219-221). ¢ comuncinente percid & detto teor. di TARRY, e poi dal

‘
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Analogamente noi scriveremo /

(2) al,...,apg_&cl,...,cq

(B=my, My, ..., My; A=10y, Uy, .y Oy ),

BarrETTE (Congresso "di Grenoble del-1925 dell’ Assoe. Frang. pour 1’avane.
des Sec.). Esso 8 il seguente:

““Se ¢
n '
@ G,y 8=0,..., Cp
& anche, qualunque sia il parametro h, purché non nullo .
' n-41 . :
Gy oy Gpy Cicdlyony Cp +=—=0Cy..., Cp, @1+ Ny..., ap +'h "

Notevole poi & ancora il seguente teirema dovato al BASTIEN, (phinx-Oedipe,
1913, p. 131). ‘ , o
*‘Se la (I) non & banale, nel senso che i bi somo tutti differenti dcgli'
non pud essere p<m.’’

La (I) se non & banale ed @ p =n -1, si dice normale.
Interessante & il seguente esempio nel quale, a mezzo del solo Teor. di
TARRY - applicato successivamente a partire dalla

o,

1
1, 9=4, 6

qualora si assumano per % i valori indicati a fianco di ciascuna multigrada
ottenuta, si hamno le sei seguenti multigrade

. .
h=2 © 1,8 923 4 11 . A
o 3
h=1 1,5 8 12=2, 3, 10, 11
4
he=7 . 1, 5,9, 17, 18=2, 3, 11, 15, 19
5 ‘
h—8 1, 5, 10, 18, 23, 27=2, 3, 13, 15, 25, 26
. 6
he=13 1, 5, 10, 16, 27, 28, 38, 39=3, 3, 13, 14, 25, 31, 36, 40
. 7 ,
b= 11 1, 5, 10, 24, 28, 42, 47, 51=2, 3, 12, 21, 31, 40, 49, 50

di cui ben cinque sono normali.
' Chi voglia essere rapidamente informato su alecuni dei principali teoremi
relativi' alle multigrade comuni, Cfr. A. GLODEN, Sobre el andlisis diofdntico
multigrado, Buclides (Madrid), N. 40. .
Le ricerche oggi somo per lo pidt orientate a stabilire multigrade normali.



invece del sistema .

p P R
Z (@it o) o (05t o) = Z (erk04) o (e 0m,)

. P 4
] et ) (@t o) = (G ay) - (G Oy
)y = =1 \

p
2 (az‘l‘“l) (ai+°?m,):.2';(ci+°’1) o (Gt o, )

=]

purché (2') sussista qua‘lunque siano le costanti. ;.
Il sistema. (2’), quando & m;=i, si rappresenta pit sem-
plicemente cosi B

(3) Oty Ly, . g, (0,03, 0, o).

oo

In partlcolare proponiamo di scrivere la (3) nel segucnte
modo

(4) S _ al,...,apﬂcl,...,cq,
quando &
(5) ! “’1:0:9'2: h, a3=2h,..., a,.:(r—l)h;

se nelle (5) ¢ h=1, oppure h=—1, per analogla con noti
‘ s1mbol1 scriviamo la (4) rispettivamente '

(4') . : al,...,apicl,...,cq,

Lk . ~ ) 9'
(4rr> @y, -0y 8y —Cyy -, Cqu

Le difficoltd che vi si incontrano aumentano con 1’aumentare del grado delle
multigrade normali da stabilire. Per ora si conmoscono soltanto 'mulii’ grade
normali di grado =< 9.

I1 nostro presente lavoro apre un nuovo campo di ricerche forse altrettanto
intoressanti, anche perchd mette in nuova luce le multigrade ,comuni.



Noi diciamo le (2), e quindi anche le (3), (4), (4), (4"),
uguaglianze (od equazioni) multigrade fattoriali, e quest "ultime
le. diciamo in pit di ordine o di grado r.

Spesso perd diremo comuni le solite mult1grade per di-
stinguerle da quelle fattoriali.

La teoria delle uguaglianze multigrade fattoriali puo svol-

© gersi indipendentemente, ma parallelamente, a 'quella delle co-
muni, le quali percid non risultenebbero che dei casi assai
particolari delle multigrade fattoriali, e possono altredi queste
ultime ottenersi subito dalle’ comuni mediante i tre seguenti
teoremi.

1. T‘eor. lo. Se é

n ~
a, ...,ap = Cq) -++, Cp,

é anche
' nfo;
(6) ay, ..., ap #cl,...,cq, (By=10y, Oy, ..., @),

essendo le o; dei pérametri del tutto arbitrari.

Questo teorema e gli altri cinque che seguono si dimostrano
subito svolgendo i prodotti di ambo i membri della multigrada
fattoriale da dimostrarsi. )

Teor. 20. Se é

x
Ay, ...y @Gp=0y,...,Cq, (T=2,4,...,2m)
: \

é anche

. \
x/o; '
al,-..,ap 01,...,0(1, .

(2=2,4,...,2m; o;=—a,, 0, —ay, a,, ceey = Ty, 0,

con  ay, ay, ..., o, parametri del tutto arbitrari,

Teor. 30. Se ¢

@158y =0y, ..., Cg, (x:1,3,...,2m—-—1),



" é anche L

ay,...,a /%

P

Cys..es Cq
(z=1,8,....,2m—1; 0g=0,— 0y, g, —'tg, Uy, ..., — Opy_y, Op_y)

con oy, oy, ..., 0y 4 arbitrari,

2. Oss. 12, Sono numerose le note uguaglianze multigra-
de comuni (2), numeriche o param-etnche, con le quali, a mezza
dei teoremi precedenti si possono ricavare subito le cornspond:enm,
multigrade fattoriali che, alla loro volta, danno soluzioni ‘di sis-
temi indeterminati di tipi corrispondentj.

Oss. 22, Dal ter. 10, si trae subito, per es:, come corol-
lario il seguente teor. di Frolov relativo alle uguaghanze
multlgrade comuni (%). .

«Se é

n
a, ...,apzcl, ceey Cq,

é anche _— : S
ua1+t,.,~.,uap+t2uci—|—,t,..'.,ucq—l—t,

qualunque siano i parametri u,'t.

Basta difatti porre nella (6) 'aiziu, “
e libérare dai denominatori.

'3. Ma la teoria delle uguaglianze multigrade fattoriali pud.
evolgersi, como gid si e detto, mdlpendentemente da quella
delle comuni, Sussistono difatti per es. i seguenti teoremi, il
primo dei quali generalizza quello di Tarry fondamentale (%):

Teor. 40. Se é

a, ... ap%cl,... cpy  (04=01, g, ..oy Bp),

() per es. A, GmDEN Mehrgradige ecc., o. in (1)

(') Froroy, ull de la Societé Math. de France, Vol. 179, 1888- 9, Pp- 69 83,
Vol. ' 20%, 1892, pp. 69-84,

) Cfr. 1a precedente nota (*). '
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¢

con Gy, 0, ...,a, parametri arbitrari, é anche

Ll/aicl, s Cpy @yt ap 1

olp, i+t ., cptt
(0= 0y, g, +..; i, Oy )
se Opy e t sono due nuovi paramelri arbitrari,

"Teor. 5.0(5). Se &

/o
ay ..., a o/t -» Cp,

(=2.4,...,2m; 0;=0y 0y, ..., typ),

con ay, Gy, ..., Oy, parametri arbitrdari, é anche, qualunque siano
ted agmi

a -+t et —ay -t ., —ap _}_t2m+1/al

1

Gytt o eptt— eyt — b,
(o5=1ig, Gg,".., Gy, Ugppay).
Teor. 60. Se ¢

- &/a;
al, -

Cq,

(2=1,8,...,2m—1); o;=oy, 0y, ..., 0y 4),

v
.

-

con Gy, Gy, ..., 0y, parametri arbitrari é anche, qualunque
Sano oy, et ’

J ’ - . I
a, +1, ...,a,,+t,—c1'+t,...,—cq+t2—m&
et gtt—a +t, ., —ap -t

. l .
(o= “1: Ggy -5 Oy, Com)-

]

(") T teor. 5 ¢ 6° del testo gemeralizzano inveece mote propomzmm che 8i
trovano per es. mei lavori di A. GLODEN clta,tl in ().

N



—_ 9

Nello stesso modo si: sLablhssoono subito per' le multigrade
fattoriali gh analeghi di altri teoremi delle multlgrade comuni,

4. Facciamo ora delle apphcazmm
Innanzi tutto se Iapphchlamo il 1.0 teorema per es. alla

1,5 9 17, 1842, 3, 11. 15, 19,

_abbiamo ‘ ‘ -

1,509, 17, 182%9, 3, 11, 15, 19
) (o=, 0g,'08, 0y),
con le o; arbitrarie, da cui se si fa

0, =0, ag=1, ag=2, 0,=3,

'

‘oppure

0, =0, ay=—1, 'a3:——2,l oy =—3,
\

si trde, ri‘spettivamenbe
1 70+5 7c+9 7c+17 76-{—18 7c:2 7c+3.k+«11k_i'/_15 7c+19'7r‘:
| (k=1,2,3,4);

I 7 o .

% i '
1 t 5k +9 1l +18-—2“+3 +11 +15 I

(k=1,2 3,4)).

¢+ 5. 8i possono; immaginare diversissimi tipi di sistemi dei
quah si hanno sublto soluzioni parametnche a mezzo delle mul-
‘tlgrade fattorlah - : : ‘

D1fatt1 per avere, per. es., soluzione parametrica del sist-emél
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P | 2
{“"h Tis :-;Zl YirYiz

'293:12“’w == yl yl"

P P
& 2% @0 By Ty = 21' Yir? ¥is® Yis Yia
P

=]

2"3;123’122-77z3 Ty, —z.’h Yio? .’)’za Yid?

iy

2, 2, . I . . ;
X 2%y .. Bioms Tigm—1 Tigm = 2 Yoy 2t2lm—2 Yizm—1 Ytom

j=1 . . i=a]

' )

P P '
Z 2%y =2 P o P
b =2

.

nel quale per0 p ed m non possono essere completamente ar-
‘bitrari (), basta ricavare da una nota uguaglianza multigrada co-
mune del tipo occorrente, se nota, la corrlspondente multigrada

fattonale \

ofa; ,
... Q) / 2 €y, ---» Cpy
(2=2,4,...,4m; 0;=—0y, 0y, — Gy, Gy, ..., — Uy, Ggpy),
e porre poi in questa .
Oy =0Og=(y, 8g=0y={gy, ..., a’2m—-1—°‘2m Ims

essendo le gy arbitrarie, ber avere il mezzo . di ottenere la so-
luzione parametrica richiesta.

Nella pratica conviene, come abbiamo fatto nei due prece-
denti es., servirsi dei teoremi 1.0, 2.9, 3.9, anzicch® dei teoremi
4.0, 5.0, 6.0 ed analoghi.

7. Naturalmente per le uguaglianze multigrade fattorialj
sussiste un teorema analogo a quello di BASTIEN (7), ciog

(®) Cfr. L c.in (%) pp. 56 ¢ 59. In quost’ultima pag. (tabella B,) soni dati
i pit piceoli valori empirici di p relativi ad aleuni casi conosciuti.
(" Cfr. BASTIEN', l.c.n (‘) , od anche i lavori citati di A. Gropmy in' (%).
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Teor. 7°. Se la

(7) o al,...,apmcl,...s,c - )

4 P
(a;=10y, oc2,_....an)

con le «; paramelri arbifrari, non é banale, non puo essere
p=n. )

Difatti se la (7) non fosse banale e fosse p=<n, assu-
mendovi i parametri tutti uguali a zero, avremmo una comung
non banale con p=mn, e cid & assurdo apounto per il teor. di
‘BASTIEN.

In modo analogo si dimostrano i seguenti teoremi ().

<

Teor. 8. Se la

X/o;

ay, ..., 0 Cys -+e5.Cpy

P

\
(x=2,4,...,2m; y;=ay, az,._..,‘agm) :
! ‘
con le o; qualsiasi, non € banale, deve essere p=m-1.

Teﬁr. 90, :S’e la

a, ..., a, 2%

p Cl’..A,Cq,

(x=1,3,..52m—1; a;= 0y, 0y, ..., Og,_4)

con le o; arbilrarie, non é banale, deve essere p+q=2m+1.

)

“(® Essi generalizzano noti .teoremi relativi alle multigrade comuni per i
quali Cfr. L.c. n (*) p. 56.
\



SOBRE LA CONSTRUCCION DE SISTEMAS
PARCIALMENTE ORDENADOS CON GRUPO' DE
AUTOMORFISMOS DADO

por ROBERTO FRUCHT

Universidad Técnica F'. Santa Maria, Valparafso (Chile)
. B )

En una nota publicada en esta misma Revista (), el cono-
cido matemético norteamericano Garrett Birkhoff ha demostrado.
tres teoremas en los cuales afirma que, dado un grupo abstracto
G de o elementos (2), existen siempre:

1) un 4lgebra abstracta de o elementos y « operaciones uni-
tarias,

2)__ un sistema parcialmente ordenado de a?4-o elementos,

8) wuna estructura (3) distributiva («dislributive lattice») con

’ a lo sumo 2¢*+¢ elementos, :

tales que (en cada uno de los tres. casos) el grupo de automor-
fismos del ente construido es isomorfo (4) al grupo dado G.

) Termina la breve, pero interesantisima. nota del prof. Birkhoff
con la pregunta de si se podria reducir las constarntes «, a?4-a,
2¢*+e en los casos 1, 2, 8, respectivamente.

(*) GARRETT BIRKHOFF: Sobre los grupos de automorfismos, Revista de la
Unién Matemitica Argentina, vol. XI, pigs. 155-157.

(*) Por un error de imprenta, en el teorema 1) de Birkhoff se habla de x
(en lugar de o) elementos. Birkhoff, evidentemente, estd pensando siempre en
el caso en que G es un grupo infinito, pero tampoco carece de interés sl caso
de un grupo de orden finito (o sea con un nfimero finito «).

(*) Siguiendo a la propuesta hecha por el prof. A. E. SAGASTUME BERRA
en su comunicacién: El Algebra moderna y sus problemas, uso la palabra ‘‘es-
" tructura’’ — en lugar de ‘‘red’’ — como traduccién de la palabra inglesa
‘“lattice’’.

i (%) ' Seguiremos a: Birkhoff ‘en el uso de la' palabra ‘‘isomoifismo’’ eomo
corréspondencia, biunivoca entre dos grupos que conserva la multiplicacién.
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Objeto de la presente nota es contestar afirmativamente con
respecto a los casos 2 y 8. En efecto, demostraremos que basta
modificar la construccién de Birkhoff en un detalle para obtener

“un sistema parcialmente ordenado con o2 (en lugar de a?+a)"

elementos, de modo que la constante del caso 2) se reduce a o?
y la del caso 3, autométicamente, a 2%°. :

Conviene recordar, en primer lugar,.la construccién de Birk-
hoff para introducir en sus notaciones algin pequefio cambio
que nos facilitard la explicacién y .demostracién de la modifica-
cién propuesta por nosotros con el objeto de obtener un sistema
parcialmente ordenado con «? elementos cuyo grupo de -automor-
fismos sea isomorfo a un grupo abstracto dado G de o elementos.

(Recordemos brevemente la definicién de un «sisiema par-
cialmente ordenado»: «Para todos los elementos z del sistema
rige: x=wx; si para 2 elementos x e y del sistema rige, a'la
vez: =y e y=2x, entonces: x=y; Yy si para 3 elementos =z.
¥, z del sistema rige, a la vez: x>y e y=2z, entonces: x=2z»).

Sea ahora G el grupo dado de o elementos gy, gs, G35 - -
los .que se suponen «bien ordenados» (« well—ordered») si o no es
un numero finito; g, sea,’ de una, vez para siempre, el elemento
unidad del grupo G. Para obtener un sistema parcialmente or-
denado X de¢ a2+ o elementos, con el mismo grupo G como
grupo de automorfismos, Birkhoff procede como sigue:

. A cada elemento g; de G corresponda un elemento (g.) de
X, y a cada par (ordenado) de dos elementos ¢,y ¢, (iguales o
distintos) corresponda un elemento (g4, g.) de X. En total X
contendrd pues o elementos del tipo (g9.) y o2 elementos del tipo
(95, gz) (5). Para estos d2 4 o elementos Birkhoff define ahora las
relaciones siguientes:

(92).> (92 91) > (96 92) > (ges g3) > .. para 6=1,2, 3,.
y ademas:

’ c=1,2,3,...

(95) > (9= 951 9=) para (9)-
1=1,2,3,... |
(*) Llamaremos a g, la segunda componente del elemento (g5, g:)-
(") Bastarfa exigir estas fltimas relaciones tan s6lo para =2, §,...,
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El sistema X asi definido tiene un grupo de automorfismos
isomorfo a G (la demostracién véase en la nota de Birkhoff).

Veamos ahora como se puede reducir el nimero de elementos-
de X sin alterar el grupo de automorfismos. Es ficil darse -cuen-
ta de que los elementos «menos importantes» de X son los ele-
mentos: '

(91:91)s (922 91): (93, 94)s ;
con la segunda, componente gy, pues ellos figuran unicamente -en
las relaciones: (gc) > (ge, 91) > (gs, o). Al suprimir por comple-
to todos .los elementos (g, ¢;) con la segunda componente g; y
las relaciones que para ellos regian, conjuntamente. con las rela-
ciones (gc) > (9a, go) que de aquellas se derivarian (7) (debido a
la transitividad de la relacién >) queda pues un gsistema modi-
fwado «Y'», cuya definicién serd, en resumen, la siguiente:
En.Y hay o? elementos: los elementos (g;), (¢s), (¢3), -
que corresponden a los. elementos del grupo G, y los elementosl

porque para t —1 ellas son una consecuencia de las anteriores. Birkhoff exi-
ge, ademés: .
(97 91 92) > (92 Ya) got1) > (9= 9oy ‘7':—{-'2)- .

pero me parece que estas relaclones se pueden suprimir por ser contenidas en
las anteriores:

. (9e)> (g, 90 > (!7;, g >
si se pone  g. gg = g.. i

(") Ista eliminacién también de las relacioneS'(gd)> (9., 9:) es nece-
saria, porque de lo contrario el grupo de automorfismos del sistema modificado
puede ser distinto de G. Véase, por ejemplo, el caso a = 2, o sea el grupo cf-
clico del orden 2(¢." = g.). En este caso Y- tendrs 4 elementos: "(g:), (gs),
(91, 92)y (g 92) y s86lo habrs 2 relaciones en Y:

(91) > (g2 92),s (!]n) > (9 92);

efentivamente hay aélo dos automorfismos: ol idéntico y el que cambia (gi).'
-eon (gs) ¥ (g1, 92) con (gu gﬁ)/. En cambio, al admitir, adem4s, las relaciones:

(91) > (91 92) ¥ (92) > (95 92),

. habrfa evidentemente dos antomorfismos mis, p. ej. aquel que cambia (g.) eon.
(g.) . sin alterar los elementos (gy, g:) ¥ (Ga o).
con (g:) ¥ (s, 9=) eon (gs o). En cambio, al pdmitir, ademés, las relaciones
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(9os gz) cont7=1, los que corresponden a los pares (ordenados)
de dos elementos de G (sin que la ségunda componente pueda
ser el elemento unidad g, del grupo G). Enire estos a? elementos
se definen las siguientes relaciones:

(95 92) > (9o 95) > (9 94) > - -+ para a=1,2,3, ..

(gc,)>(grgd,gr) para 6=1,2,3,...; 1:2,3,...

Demostraremos en seguida que el grupo de aulomorflsmos
de este sistema par01almente ordenado Y sigue siendo’ 1somorfo
a G. - .

Muy facil es ver que Y admite « automorfismos que for-
man un grupo isomorfo a G. Sea, en efecto, g, un elemento cual-
quiera de G. Entonces la correspondencm biunivoca

(09— (Gogn95) |
N , (z7-1)
‘ | (9e) = (929)) _ '

Tepresenta un automorfismo de Y, como se comprueba de inme-
diato. Ademas, al tomar X\ sucesivamente los valores 1,2,3,.
se-obtiene un conjunto de automorfismos de Y que .evidentemente
forman un grupo isomorfo a G. :

-Hay que demostrar, pues, que Y no admite otros automorfis-
mos fuera de éstos. En otras palabras: si ¢ es un automorfismo
cualquiera de .Y, hemos de demostrar que siempre existe un X\
tal que ¢p= d’)\

¢En qué forma puede actuar ¢ sobre los elementos (gl)
(9s), (g3), :..? Sélo permutindolos.entre si, por tratarse de ele-
mentos méximos (8) de Y, mientras que ninguno de los demds
elementos de Y es «maximo», ya que por definicién rige:.

(91 95) > (9o 9)-

Pero tamblen los elementos con la segunda componente g, ©

(®). En un sistema parcialmente ordenado, un clemento’ m se llama ‘‘mé-
ximo’’, si no hay otro elemento z tal que z > m.
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sea los elementos (gl, 92), (921 92), (g3 9s)s - -- pueden ser sélo
permulados entre si por el automorfismo @, pues se trata también
de elementos caracterizados por una propiedad invariante frente a
automorfismos: ellos serian los elementos méximos en ‘el sisle-
ma  que resultaria si se eliminara a los verdaderos elementos
méximos (g;), (g3), (gs), - ... Por induccién completa (re;pec—
tivamente transfinita) se reconoce, usando un razonamiento ana-
logo, que para cualquier valor de 7, ¢ permuta sélo entre si a los:
elementos (g, g<),(92 9z)5(93, gz), - . . con la segunda componente
Gr.

Sea ahora (g,) aquel ‘elemento méiximo en que es transfor-
mado por ¢ el elemento (g;) de Y:

(91) = (90)-

Entre los elementos (gc,gs) con la segunda componente g,, hay
s6lo uno que sigue a (g;): el elemento (g5, 9,), ya que (g,)>
(95, 95); andlogamente hay, entre los mismos elementos, sélo uno
que sigue a (gy): el elemento  (g,9y,9:), Yya que (g))>
<,92 gy, g2). Por lo tanto: '

(92 g;) — (g2 9y 92)-

Repitiendo el mismo razonamiento para los «sucesores inme-
diatos» (9) de estos dos elernentos tenemos que @ transforma tam-
bién

{92 95) — (92 9. 9s)

y de un modo general (empleese induccién completa o trans-
finita) :

(9292 — (929 92) (371,

Si en la relacién general: (g5)> (.go»ge) ponemos gy=

g7l gy, vesulta: (9:71 g5) >(ga, gr)s 0 sea: (g, g;) es también «su-
cesor inmediato» del elemento méiximo (g, 'g,); andlogamente

‘(°) Diremos qué_b es ‘‘sucesor inmediato’’ de @ (en ingfés: ““a covers b’’),
cuando a> b, sin que exista en el sistema un elemento ¢ tal que a> ¢ > b.
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se ve que (54, g.) es sucesor inmediato del elemento méximo
(9:1g59,). Por consiguiente, el automorfismo ¢ {ransforma
(971 92) en (9:792.9):

(9771 92).— (95 9293

o si ponemos g, 1g,=gs (con ¢=2, ya que t7/=1), resulta que

(a) (9s) = (9a9,)  para c7=2.

Aqui la excepcion ¢=2 es solo aparente: pues supongamos
que ¢ transformaria a (g,) en algin elemento maximo (gu) dis-

tinto de (959,):
(92) = (9,), con gu7=gag5;

entonces resultaria también

(P on) = (3.)

(segtn (a), para gs=g¢, 9,1, con ¢=/=2) y tratdndose de un au-
tomorfismo en que dos elemenlos distintos no pueden tener la -
misma «imagen» (g,), resultaria:

9y B =95,

contrariamente a la hipbtesis de que g,7-gs g,. Esta hipétesis es,
pues, absurda y la formula (a) rige también para ¢=2.

* Tomando, por fin, en (a) ge=g.1¢g, también se puede
decir que siempre rige .

(971 9s) — (9 9s 90)

i

y para los sucesores inmediatos de estos dos elementos .entre los
elementos con la segunda componente ¢, rige por consiguiente:

(g-l: . 91—1 Js, 91) — (fh . 9:‘1 ds gy - gt)

O sea:

(b) ‘.(gm g) = (9o o ge).  (5-1).
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(2) y (b) juntos démuestran la tesis: (I): O,

Para terminar observaremos que la construccién del sistema
X de Birkhoff o la del sistema modificado Y que acabamos de
exponer, permilen también encontrar. una nueva solucién para otro
problema parecido: buscar un «diagrama» (1) («graph») cuyo
grupo de automorfismos sea isomorfo a un grupo abstracto dado
G. Para el caso de un grupo de orden finito «, en una publicacidn,
anterior del. autor (1) ‘se habia indicado una solucién en que el
«diagrama» construido tenia «?(20—1) puntos. (Este numero,
sin embargo, se reducia a o (148) (1+2B) para un grupo G
que se puede engendrar por B de sus elementos). Ahora bien, si
a>2, partiendo del sistema parcialménte ordenado Y se puede

encontrar un «diagrama» D con oY (a3+a?) puntos, tal que su.

grupo de automorfismos sea isomorfo al grupo dado G del or-
den finito a. '

La construccién de este «diagrama» D se efecttia de la ma-
nera siguiente: A cada elemento del sistema Y se hace correspon-
der un punto de D, ysi en Y un elemento es «sucesor inme-
diato» de otro, en- D los dos puntos correspondientes se unen
por una arista. Ademas se aplica en cada punto del tipo (s, g-)
una «cola» de longitud t—1; es decir: se introducen en D to-

davia 5 (w‘*—oﬂ) nuevos puntos que podemos llamar

- (gq: gr; V): (V:l, 2; 3;- . -,1:_1):' .
y se introducen sendas aristas entre (ge,¢z) ¥ (ga gT,‘l) para
¢6=1,2,...,0; ©=2,8,...,0; yenire (9, g.,v) ¥ \

(ge) e v—1) para ¢=1,2,...,0;1=2,8,...,a;v=2,3,..., ==L

Es facil ver que el grupo de automorfismos de .este «dia-
grama» D es isomorfo al grupo dado G (siempre que el orden «
de este dltimo sea finitlo y mayor que 2).

(**) Propongo esta palabra como traduceién de lo que en inglés y alemén
se llama ‘‘Graph’’, o sea de un conjunto de puntos que pueden ser unidos entre
sf por medio de ‘‘aristas’’. '
) Herstqumm von Graphen mit vorgegebemer abstrakier Gruppe, Compo-

sitioc Mathematica, vol. 6 (1938), pigs. 239-250.
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" INFORMES Y COMUNICACIONES DE LA OCTAVA REUNION
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\

SESION DEL 20 DE SETIEMBRE (MANANA)
INFORMES:
ErnEsTo GArnoni (Instituto de Fisica, Buenos Alres) Momentos
nucleares. . ‘

La utilizacién de los espectrografos interferenciales, ideados a
fines del siglo pasado, llevé al conocimiento de la estructura hiper-
fina (h.f.s.) de las lineas espectrales. Fué Pauli quien sugiri6
por primera vez (en 1924) que el fenémeno podia deberse a la
existencia de un momento magnélico nuclear cuya interaccién con
el campo debido a la nube electiénica diera una mulhphcldad hi-
perfina de los términos especirales. Se supuso también que la
presencia de is6topos podia originar dicha multiplicidad, pero el
hecho de que en elementos desprovistos de isélopos apareciera tam-
bién la h.f.s. obliga a admilir la existencia de ambos efectos.
" Por otra parte, las mediciones directas de los momentos nucleares
- confirman la hipétesis de Pauli.

Actualmente podemos afirmar, con bastante fundamento, que la-
“h.f.s. es un efecto superpuesto de: presencia de isGtopos, mo- .
mento magnético nuclear y momento eléctrico cuadrupolar del
~ nticleo. A tye

' Del estudio de la estructura 111perf1na se han deducido los
valores de los momentos magnéticos nucleares para muchos ele-
mentos, pero desde 1932 se ha sefialado la posibilidad de medi-
crones directas. Para ello se recurre al método de los haces até-
micos en campos magnéticos (Breil y Rabi, 1931). )

Se han aplicado tres métodos: el de momenlo nulo, el de des-
viacion y el de resonancia.
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El método del momento- nulo se funda en el hecho de que en
aquellos 4tomos en que el momento del impulso nuclear es
I=1, para determinados valores-del campo magnético exterior en
ciertos niveles el dtomo se comporta como si su momento magné-
tico’ fuera pulo, es decir, no se desvia en campo inhomogéneo.

"En el método de desviacion el haz atémico experimenta en un
primer campo débil una separacién en niveles y una desviacién
que, para determinado nivel, se anula en un segundo campo in-
homogéneo de sentido contrario. Este método se ha aplicado espe-

cialmente a los casos en que [ :'? .

El método de resonancia aplica al haz atémico, entre dos ‘cam-
pos magnéticos constantes e inhomogéneos, un campo alternativo
en resonancia con la precesion de Larmor, con lo cual en un pro-
ceso adiabitico los momentos magnéticos nucleares cambian su
orientacién con.respecto al campo y por lo tanto se modifica la
desviacion. :
~ Para los momentos magnéticos de los neutrones libres se ha
" aplicado un cuarlo método: ‘el de polarizacién; que consiste en
hacer pasar un haz de neutrones por un hierro fuertemente ima-
nado y analizarlo con un segundo trozo de hierro imanado per-
pendicularmente al anterior. Un campo magnético adecuado entre
«polarizador» y canalizador» produce una «polarizacién rotato-
ria».

Los resultados son concordantes y permiten prever influencias
macroscépicas de los momentos magnéticos nucleares.

Los momentos eléctricos cuadrupolares se han determinado
por via espectroscépica.; '

SESI6N DEL 20 DE SETIEMRBE (TARDE)
COMUNIOACIONTS:

Roscoe F. Sanrorp (Mount Wilson Observatory, EE. UU.). Cam
bios en el especiro de Nova T Coronae Borealis.

Los cambios mas significativos en el espectro de T Coronae
Borealis quizds pueden ser resumidos como sigue:
a) rapido angostamiento de las lineas de emisi6n desde la
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época en que el brillo era méaximo hasta cuando descendi6 a
7.3; . : }
b) aparicién de las dos lineas de la corona, A5303 y \ 6374,
en el intervalo en que la magnitud disminuyé6 de 7.3 a 9.2;

c) aparlcmn de las lineas prohibidas de [Fe II] en marzo, in-
tensidad méaxima durante abril, mayo y junio inclusive, y debili-
tamiento, hasta casi desaparecer en agosto. Toda esta seric de
cambios van a través del minimo y aumento subsiguiente de brillo
hasta el maximo secundario;

d) aparicién de la linea de Ne III, X 3868, y de la linea de
O III, X 4863, en marzo, intensidad considerable en abril, mayo
(durante el minimo) julio y agosto (durante el méaximo secunda-
rio) y ausencia completa en junio (durante el aumenlo de brillo
hacia el méximo secundario); v

e) grad1entes relativamente muy distintos para. “las componen-
tes azules y rojas de las lineas del h1drocreno que’'se manifiestan
‘en junio, _]uho y agosto;

) f) aparicién temprana de He II A4685 con gran intensidad,

cambios radicales de ancho y estructura de un mes a ofro, y
ausencia en junio (durante el aumento de brillo hacia el méximo
secundario) ;

g) duplicidad nitida de ciertas lineas de absorcién, especial-
mente de Mg I y Ti II, solamente durante junio y julio, es decir, .
cuando el brillo de Nova T Coronae estaba en aumento hacia el
maximo secundario o correspondia a la prlmera parte del maximo
secundario.

I

Wirem J. Luyren (University of Minnesota, EE. UU.). Enanas
Blancas entre las estrellas binarias.

El propoésito de esta investigaciéon ha sido obtenér més infor-
macién acerca de las masas de las estrellas enanas blancas; esto
s6lo puede conseguirse haciendo observaciones de binarias con
componentes enanas blancas, y el mejor material para ello son
los pares de estrellas distantes y débiles que poseen movimiento
propio comtn. En total han sido observadas 327 estrellas débiles
de esta clase, principalmente entre magmtudes 12 y 15, con el
reflector de 91 cm del Steward Observatory en Tucson, Arizona.
Para cada estrella se tomaron una placa azul y una amarilla con
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filtro; el indice de color fué estimado relativamente a estrellas de
_ comparacién de la misma magnitud, y una correcciéon fué apli-
cada teniendo en cuenta el color-promedio de estas estréllas de
comparaci6n.

Se han encontrado ocho pares nuevos de estrellas con compo-
nentes enanas blancas. Agregando aquellos’ encontrados previa-
mente, en parte en colaboracmn con el Sr. Dartayet de Coérdoba,
resulta que en la actualidad conocemos 18 pares débiles de es-
trellas con, por lo menos, una componente enana blanca (en dos
de ellos ambas componentes son enanas blancas). Un hecho inte-
resanle surge de inmediato — aun no se puede decir si tiene signi-
ficacién o no— y es que 'en fodos los casos, no importa cudles
sean las magnitudes fotograficas o visuales de las componentes, la
enana blanca es, bolomélricamente, la mas débil de las dos.

Magnitudes fotograficas precisas, separaciones e indices de co-
~lor han sido ya determinados para estas estrellas, y tenemos la
esperanza de que, si ahora se comienzan observaciones precisas
de posicion, dentro de 10 o 25 afios, podremos obtener, para la_
mayor parte de ellas, movimientos orbitales dignos de confianza, y,
por lo tanto, estaremos en condiciones de estimar sus masas, por
lo menos en forma estadistica.

En el McDonald Observatory se han obtenido, con el reflector
de 2 metros, espectros de las componentes de LDS 678; una es
una M3 enana, la olra tiene un espectro continuo (DG 18)*
parece tener un tamafio comprendido entre el de la Tierra y el de
la Luna y una densidad ;rnedla de alrededor de 5000000 en el sis-
tema GGS.

CEARLES D. PrRrrINE (Cordoba) Dos efectos en la marcha de re-
lojes.

Una 1investigacién de relojes con escape rdeda-balanceada
(«balance-wheel») para determinar la eficiencia de este sistema
contra los estorbos de terremotos, vibraciones, etc., ha revelado

(*) Notacién propuesta por el Dr. Luyten (4p.J. 101, 131, 1945) D in-
dica ““dwarf’? o ¢ degenerate’’; C, “contmuous”, y, el ntmero que sigue a
continuacién, la temperatura superficial estimada, en miles de grados K. [Nota
del editor].
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efectos de humedad en el aire y posicién del reloj, sobre su
marcha que, segin entiendo, atn no han sido tomados en cuenta.

El efecto de humedad (agua en suspension en el aire), causa,
friccion y, por consiguiente, una marcha mads lenta, es variable
como la temperatura y presion atmosférica. Este efeclo es tan
apreciable como la temperatura o presién .atmosférica, la cual
no es eliminada en conjuncién con otros efectos, pero tiene que
“ser determinada directamente de la observacién de la humedad y
aphcada la correspondiente correccion.

El efeclo de posicién es constante si la posicién es constante.
pero cs imporlante en el sentido de en cudl posicién resulta la
marcha més exacta. La observacion de tres relojes de bolsillo y
uno pequeiio de mesa ha mosirado diferencias de 30 hasta 6O
segundos en sus marchas diarias («rates») entre las posiciones
vertical y horizontal, ejes horizontal y vertical, respectivamente.

Se supone que estas diferencias en las marchas son debidas a
diferencias de la friccion de los ejes en ‘sus cojinetes y si son ho-
rizontales o verticales. Si el eje es horizontal la-friccién es ma-
yor que si el eje es vertical y descansa sobre su punta —el reloj,
por consiguiente, marcha mds rdpido en la posicién vertical del
eje — horizontal del reloj, resultado encontrado en tres de los
cuatro relojes. También la marcha es generalmente mas exacta
en la posicién de marcha més rapida, que es de esperar.

-

ENrRIQUE GAVIOLA-y RicArpo PrArzmcx (Observatorio de Cérdoba).
Cémara Schmidt f/2 de 20-30 cm.

La cimara, construida en los talleres del Observatorio, tiene
una lente correctora de vidrio -« Vita», transparente al uliravioleta
cercano, y un espejo esférico de vidrio «Pyrex». La montura es
un disefio experimental original: el e]e de declinacién esti directa-

mente acoplado a la célula del espejo esférico; la montura de la
lente ‘correctora y el porta-chassis est4n sostenidos. por una estruc-
tura de livianos perfiles-de aluminio; el porta-chassis puede ser
girado fuera del tubo para cambiar la pelicula.

Para guiar y para enfocar se usan dos objetivos de. microsco-
pio colocados -al costado del cha551s, los 'que’ envian la luz, por

)
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reflexién en pequefios’ espejos planos, a oculares situados sobre
las costillas del tubo.

La lente correctora fué figurada por el ayudante sefior David
McLeish. Cada cara fué medida independientemente, por reflexion
de la luz en un espejo esférico patrén, usando el método de la
céustica. La primera cara requiri6 11 meses de retoques; la se-
gunda se rayé al termindrsela, a los 5 meses; fué esmerilada,
pulida y figurada de nuevo en 1 mes. El espejo esférico fué
hecho por el ayudante sefior Francisco Urquiza. La montura fué
construida por el mecdnico jefe sefior Angel Gomara. La expe-
riencia que se adquiera con esta cimara serd usada en la cons-

truccion de la cdmara de 60-90 cm.

s

JoreE BoBoNE (Observatorio de Cérdoba). Estado actual de lo ‘de-
terminacion de la 6rbita defimitiva del cometa Halley en su
wltima aparicién.

Los elementos preliminares adoptados para el célculo de una
efemérides del cometa Halley fueron los deducidos por Cowell y
Crommelin con la sola modificacién de la fecha del paso por el
perihelio, la que fué transferida a 1910 Abril 19.679 tiempo me- .
dio de Greenwich.

En base a la efemérides calculada se compararon la totalidad
de las observaciones disponibles (2748 en ascensién recta y 2718
en declinacién), resumiéndolas en 33 lugares normales, corres-
pondiendo el primero a la fecha Septiembre 18 de 1909 y el
ultimo a Mayo 23 de 1911.

Antes de comenzar el cilculo de perturbaciones, se hizo una
determinacién de elementos mas exactos del cometa, basada en los
primeros 11 lugares normales y teniendo en cuenta solamente los
efectos perturbadores de Jupiter y Saturno. En posesién de ellos
y esta vez con la accién de todos los planetas, excepto Plutén, que
no produce ningun efecto sensible durante todo el periodo de
observaciones, se ha llegado por el método de variaciones de los
elementos, al cilculo de perturbaciones exactas, hasta el 8 de

Mayo de 1910.
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Jorae SAmADE (Observatorio de Cérdoba). Observaciones espectro-
graficas de estrellas variables de eclipse.

En abril del afio en curso se ha iniciado la ohservacion siste-
matica, con el reflector de Bosque Alegre, de los especiros de
estrellas variables de eclipse.

En el programa fueron incluidas, entre otras, las estrellas
RS Sagittarii, GL Carinae y V346 Centauri, con el fin de reunir
datos espectrograficos de sistemas con periodo variable.

La excentricidad derivada para RS Sagittarii en base a las
observaciones espectrograficas concuerda con la determinada por
Shapley de observaciones fotométricas efectuadas por Roberts.

Otra de las estrellas’ incluidas en el programa es R Arae A.

Los resultados serin publicados «in extenso» en el Astrophy-
sical Journal -

SESI6N DEL 21 DE SETIEMBRE (MANANA)

ENrIQUE GAvIOLA (OBservatorio de Coérdoba). Estrellas en Rota-
cién con Prominencias, Féaculas, Manchas, Espinillas, Cho-
rros, etc.

El conjunto de las estrellas variables forman un caos — segin
McLaughlin — -del cual se seleccionan unas pocas para ordenarlas
en clases, entre las que «no se puede tirar linea de separacién en
parte alguna s1 no es por definicién arbitraria».

Uuia razén que explica en parte las dificultades encontradas
es que los modelos estelares usados son excesivamente esquematicos
y sencillos. Gon atmoésferas estelares pulsantes (cefeidas) o en
expansion moderada o explosiva (novae) se dispone de insufi-
cientes pardmetros capaces de variar independientemente. El mo-
delo de  Eddington, por ejemplo, no permite independizar la lu-
minosidad de la velocidad radial.

Es razonable suponer en otras estrellas fenémenos cualitativa-
mente andlogos a los que observamos en el sol, si bien pueden ser
cuantitativamente diferentes.

Un modelo de estrella variable deberia contener, pues, promi-
nencias de todas clases, Taculas, manchas, espinillas, chorros coro-

[y
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nales y otras erupciones. Debe suponérselo dotado de una rotacion,
cuya velocidad y la posicién de cuyo eje, puede elegirse dentro del
limite de estabilidad rotacional. La luz de una prominencia estacio-
naria o eruptiva puede ser despreciable (sol) o muchas veces mas
brillante que la estrella (novae) Una- estrella en rotacién con una
o dos prominencias estacionarias o quasi-estacionarias puede ser-
vir de modelo para algunas variables «a eclipse» o para varia-
bles «elipsoidales».
En el caso general, se dispone de los siguientes paramelros
Velocidad de rotacién;.
Posicion del eje de rotacién;
Namero de prominencias, ficulas, manchas, chorros, etc.;
Colocacion de las mismas sobre la esfera estelar;
Variabilidad irregular, periédica o explosiva de -cada promi-
nencia, facula, chorro, etc.

Gumo Bror (Observatorio de Cérdoba). Sobre el estado de la ma-
teria sometida a alie presién.

.Considerando la estructura interna de una estrella tenemos
que suponer que encontraremos, debido a la-accién de las fuerzas
graviticas, presiones que crecen desde la superficie hacia el centro,
donde alcanzan un valor méximo. El modelo a adoptar para una
estrella serd, pues, esencialmente determinado por el valor de la
compresibilidad de la materia.

. Las leyes conocidas de las estructuras atémica y nuclear de la
materia, permiten formarse una idea cualitativa de los estados de
la materia en el dominio de densidades comprendidas entre p=1
.Yy p=10* gr/cm3. Suponiendo que la materia estelar es «fria»,"
quiere decir, que su temperatura (salvo en la superficie) se en-
cuentra debajo de la temperatura de degeneracién del gas de
Fermi electrénico o nucleénico, podemos distinguir tres capas dis-
tintas:

a) la superficie: materia «diluiday, i'ormada por los estados
conocidos: gaseosos, liquidos o sélidos, p<1 grm/cm3;

b) la capa del gas de Fermi elecirénico: materia comprimida,
formada por un gas electronico degenerado y por un gas de nu-
cleones. En este estado ya no se pueden distinguir capas elecir6-
nicas. de 4tomos individuales. Sin embargo, la estructura de los
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nicleos todavia no es afectada por la presién y es idéntica a la de
la materia diluida. Cualitativamente, este estado puede ser compa-
rado con el de un metal liquido. 1<<p <107 gr/cms3;

¢) la capa de absorcidn elecirénica: para densidades mayores.
la energia de los electrones al limite de la distribucién de Fermi
aumenta de manera tal, que resulta mas provechoso, desde el
punto de vista enérgico, que la parte enérgica de los electrones
sea absorbida, por procesos de transformacién B, por nucleos. A
medida que aumenta la presién, el gas electrénico disminuird en
densidad y la constitucién de los nucleos estables se desplazara
hacia estados de menor carga. En el limite de densidades nuclea-
res, p=101¢ gr/cm3, o en el caso de ndcleos muy livianos, llega-
mos al caso del gas neutrénico considerado por L. Landau.

Aumentando atin més la densidad, los estados de la materia
seran determinados por las propiedades, todavia des¢onocidas, de
las particulas elementales de gran energia.

El modelo obtenido es suficiente para determinar, aproximacla-
mente, la conductividad térmica y la viscosidad del estado b). Las
propiedades del estado ¢) dependen, sin embargo, considerable-
mente de las energias, todavia desconocidas, de is6topos inestables
en condiciones normales. ’

J. Lanpi DEssy (Observatorio de La Pklata). Comumnicacion prelimi-
nar sobre la binaria p Eridans.

El estudio de esta binaria fué sugerido por Luytén, pues pre-

sentaba el caso extrafio de ser mucho mdis masiva de lo que le

corresponderia de acuerdo al tipo espectral sefialado como (5.

Al estudiar los espectrogramas, obtenidos mediante el espec-
trografo ared del reflector de 1,564 m de B. Alegre, se observo;
1. El tipo espectral no era G5 sino mds bien K5. 2. La velocidad
radial -era variable en funcién del tiempo.

El primer hecho no mejoraba en apreciable cantidad la ano-
malia notada. El segundo hecho hace suponer que ambas com-
ponentes son a su vez binarias espectroscopicas, con la cual queda
explicado el hecho de ser mucho mdis masiva. No se puede
atribuir la variacién de velocidad radial a las componentes de la
Grbita visual, pues calculando la que deberia resultar de acuerdo
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con los elementos de dicha 6rbita, vemos que no varia en el lapso
de tiempo en el cual se han obtenido los espectrogramas.

Como la tltima 6rbita visual fué calculada por Luyten hace
casi veinte afios, procederé a calcular una nueva mediante las ob-
servaciones enviadas desde Sud-Africa por Van-den Boss. Se con-
tinuard el estudio espectroscopico para poder confirmar y luego
poder calcular las ‘6rbitas espectroscopicas. Se' hard un estudio
fotométrico para poder constatar una eventual variabilidad en el
brillo.

Juan Jaesicm (Universidad de Cérdoba). Delimitacién climatold-
gice de la zona radioactiva en nuestro pais.

Las temperaturas medias del aire que se observan en las dis-
tintas regiones del pais son condicionadas por un elevado ntiimero
de «factores climatol6gicos», como ser: latitud geografica, inten-
sidad de la circulacién atmosférica y oce4nica, allura sobre el
nivel de mar, topografia de terreno, infuencia térmica de los’ vien-
tos, influencia de las precipitaciones, de la evaporacién y de la
nubosidad. Descontando la' influencia de todos estos factores, den-
tro del grado de exactilud que caracteriza los datos climatolégicos
de que disponemos, queda subsistente todavia una anomalia tér-
mica positiva al oeste de las Sierras de Cérdoba y una anomalia
negativa al este de ellas. La anomalia positiva puede tener su
explicaci6n en la influericia térmica de las rocas radioaclivas, par-
ticularmente de uranio, que se encuentran en el subsuelo. El ana-
lisis efectuado permite establecer los limites geograficos de esta
zona radioactiva, y sefialar también el grado de probabilidad que
se tiene de ver confirmado por otros procedimientos estas deduc-
ciones. La regi6n mds radioactiva de nuestro pais parece ser la
parte noreste de la provincia de Catamarca. El cuadro de-la fre-
cuencia de las tormentas, en el cual puede influir la radioactividad
del suelo, habla a favor de estas interpretaciones.



Arrkepo VoLsom (Observatorio de Coérdoba). Tablas de salidas,
puestas, paso del sol y astros, creptisculos civil y-astronémico
pare lugares entre 60 de latitud norte y sud hasta el .afio
2000, tiempo sidereo.

En diversas tablas se han calculado: ®

1) Salidas y Puestas del Sol para el ecuador en el afio 1946;

2-3) Correcciones para referir estos datos para otras latitudes;

4-5) Correcciones a aplicar los datos para otros afios y para
otras longitudes;

6-8) Tablas para el crepusculo civil y astronomlco, t1empo
sidéreo.

9) Se agrega otra tabla del Azimut deun astro a'la Sahda y
Puesta.

Unos ejemplos a continuacién facilitan el empleo de las tablas.

INFORMES:

Fopu Arsina Fuerres, M. A. E. F. (Instituto de Iisica, La Pla-
ta). Sobre el estado actual de la superconductividad.

Las tentativas actuales de explicacién de la superconductividad
se han concentrado practicamente en torno de las llamadas ecua--
ciones fenomenoldgicas de London. Se trata de dos ecuaciones ob-
tenidas originariamente mediante modelos provisorios y que se
enuncian hoy sin referencia a modelo alguno, y que describen los
efectos fundamentales en la superconduccién: ausencia de campo
eléctrico y ausencia de campo magnético en el interior del metal.

La obtencién.de dichas ecuaciones a partir de los principios
fundamentales de la cudntica constituye desde hace once afios el
objetivo de los investigadores. Si se escribe el opel'udor corrienbe
para un conjunto de particulas con carga en presencia de un cam-
po magnético, uno de los términos de dicho operador conduce de
inmediato a las ecuaciones de London. El otro término en cambio
—que es el que da origen al diamagnetismo usual de Landau—
debe ser anulado mediante algtin razonamiento o condicién suple-
mentaria hasta ahora no encontrados.

N\



Es mteresante que la anulacién de ese término —y en coinse-
cuencia la justificacion de las ecuaciones de London— podria
obtenerse s1 por una u otra razén dejara de ser vilido el princi-
pio de Pauli para el conjunto de electrones. De aqui se han deri-
vado algunas tentativas (London, Daunt y Mendelssohn) de apli-
car estadistica Bose a los elecirones de superconduccién, sin otra
justificacion que la obtencién de las férmulas finales deseadas.

S1 la-obtencién de las ecuaciones de London ha de segulr cons-
tituyendo el objetivo de la investigacién, parece deducirse 'la nece-
sidad de perfeccionar mucho los métodos de calculo aproximado
comunes en la teoria de los metales, o, tal vez, modificar de ma-
nera drastica los conceptds Mismos en que se -apoya la teoria.

R
COMUNICACIONES:

Mario ScméNBrre (Universidad de San Pablo, Brasil). Sobre la
teoria del campo electromag'netwo .

La 1introduccién del cuanto de electricidad conduce a dificul-
tades considerables en la teoria del campo electromagnético. Hasta .
ahora no existe ningtin modelo cuantico relativista de corpusculo
de dimensiones finitas. Un modelo puntiforme conduce también a:
dificultades y las tentalivas realizadas por W entzel, Dirac y Pryce
no dan resultados satisfactorios. / ,

En 1943, J. Leite Lépez y M. Schénberg, y méas tarde este
tltimo, desarrollaron una teorfa tratando de resolver estas difi-
cultades. Se admite una generalizaciéon del principio de inercia, y
que el campo creado por un electrén puntiforme puede dividirse
en dos partes: una que permanece ligada al corptsculo y no da
origen a ninguna ‘auto-fuerza y es responsable de las acciones a
distancia; otra, que se comporta como un campo exterior de tipo
maxwelliano, Hamado campo irradiado y es responsable de la rzac-
-c16n de la radiacidn. |

El campo total es retardado; y el irradiado ‘puede expresarse
como una semidiferencia entre un.campo retardado y uno avan-
zado. Las ondas retardadas contribuyen a la energia con valores
negativos, y esto da origen, cuando el campo’ es cuantificado, a.
folones de energia negativa que pueden ser interpretados a la ma-

1
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nera de Dirac, considerando la emisién de un fot6n de energia
negativa como la absorcién de uno de energia positiva. Sin em-
bargo, esta interpretacién no da cuenta del carcter avanzado de
las ondas asociadas. La eliminacién de estos fotones puede hacerse,
también, promediando sobre intervalos de tiempo suficientemente
grandes lo que también es necesario hacer para obtener la con-
servacién del impulso y de la energia. La necesidad de tomar
valores medios' del tiempo corresponde al hecho fisico que las
observaciones no son instantineas, debido a que la interaccién
entre corplsculo e instrumento se realiza en un tiempo finito. Las
modificaciones necesarias en el formalismo cuéntico son, por cier-
to, considerables. Una posible, consistiria en sustituir los opera-
dores unitarios por otros que no lo son en cada instante pero si
lo son en valor medio en intervalos considerables de tiempo. Otra
alternativa consistiria en admilir la posibilidad de ‘considerar esta-
dos instantdneos de un sistema fisico. La descripcién matemailica
del movimiento de un sistema podria ser aniloga a la de un con-
junto de Gibbs en la forma actual de la mecénica cuantica, y los
valores medios tomados sobre el conjunto de Gibbs corresponderian
a las medias en el tiempo. , :

BerNmARD GrOss (Instituto Nacdional de Tecnologia, Rio de Janei-
ro, Brasil). Efecto dieléctrico retardado y cargas permanen-
tes en dieléetricos sélidos.

Medidas de las curvas corriente-tiempo han demostrado que

en muchos dieléctricos sélidos una considerable cantidad de carga
puede ser absorbida. Si el tratamiento elécirico estd asociado con
un tratamiento calérico; la carga absorbida puede ser parcialmente
«congelada», produciéndose la disipacién de la misma de manera
muy lenta una vez quitado el campo polarizante (1). Tal dieléctrico
no estd, por lo tanto, en estado neutro. Las cargas que residen en el
dielécirico producen campos eléctricos. Estos campos pueden anu-
larse por si mismos hajo ciertas circunstancias, pero eventualmente
un campo global existe. Este a su vez induce cargas superficiales

en conductores adyacentes. Resulta de ello que las placas de un

(*) B. Gnros, L. DENARD; An. Acad., Brasil. Cien., 14, 349, 1942, Phya.
Rev, 67, 253, 1945. R. F. TizLp, Phys, Rev., 69, 688, 1946.
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condensador que contiene al dieléctrico debiera tener cargas indu-
cidas. Se puede, por lo tanto, esperar que la medida de estas car-
‘gas dé nuevas informaciones respecto al estado del. dieléctrico.
En consecuencia, la practica usual dé medidas de corriente-tiempo
es convenientemente completada por medidas de cargas superfi-
c1ales-t1empo Como resultado de este método se demuestra que se
obtienen datos: a) acerca del estado de un dieléctrico polarizado y
del mecanismo de conduccidn; b) acerca de efectos de superficie
relacionados con la conduccidn, y c) acerca de la naturaleza de
los electretos. ,

Jost WirsomMmT (Instituto de Fisica, Tucumin). En torno del
fotén en un medig material.

1) Se confirma que se debe atribuir al fot6n en un medio ma-
terial la energia libre hv, igual a su energia en el vacio y el im-

pulso—:—, siendo v la velocidad de la luz en el medio.

2) No es necesario atribuir al fot6n una velocidad mayor que
la de la luz, ni una masa 1mag1nar1a si'se distingue entre la ener-

c2
gia total E=hv.n? y la energia ligada al medio G=hv (v_ ——1)

la masa aparente del fotén en el medio material es entonces n?
veces mayor que en el vacio; su veloaidad es la de la luz en el
mismo.

4
b3

Aveusto BArTia (Instituto de Fisica, Tﬁcumén). Sobre el limite
del concepto de la trayectoria de una particula.

Se estudia en el presente trabajo hasta qué punto son valede-
ros los conceptos ondulatorio-corpusculares que definen' p. ej. la
masa de un corpusculo en general. Para ello se considera un fen6-
meno que ocurre dentro de las dimensiones de una longitud de on-
da; ese fenémeno es el de la interferencia. Considéranse dos

casos: 19 interferencia de fotones en un medio material; 2° inter-:

ferencia de corpusculos de masa m>0. Para el primer caso se
emplea la conocida ecuacién de Hamilton-Jacobi relativista y la
ecuaci6n ondulatoria que rige para una onda del tipo electromag-
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nético. Para el segundo se considera .también la-ecuacién de Ha-
milton-Jacobi no relativista y la ecuacién de Schrodmger corres-
pondiente. Para fotones se obtiene la siguiente ecuaciéon de la
masa aparente: , '

v

hy '
. my= —G%Vn2 (n?—B2) + (1—n?); [3=-g—

! .
y para los corpusculos' de masa m >0, se obtiene:

. h [ 62]
m*r=m-—_—|1 ——|. . !
A2y v?

Ambas expresiones nos indican que si se desea-atribuir a fo-
tones y a corpusculos, una masa’ «local», esa magnltud no sera
constante y por lo tanto la 1magen de particula pierde su cardc-
ter sencillo cuando se aplican los conceptos ondulatorio-corpuscu-
lares a fenémenos que tienen lugar en zonas del orden de la lon-
gitud de onda. :

Varentin D. GroNpoNa (Rosario). Un método “‘ cinemdtico’’ de res-
titucion aplicado a la fotogrametria.

Los primeros trabajos de restitucién fotogramétrica consis-
tian en reconstruir para cada fotograma, dispuesto conveniente-
mente en un tablero de dibujo, el haz de proyectantes de los
diversos puntos del terreno; los homélogos ‘del plano se obtenian
por intersecciones. La solucidn era eminentemente proyectiva.

La estero-fotogrametria iniciada por Pullfrich resolvia el
problema. analitico de las coordenadas polares haciendo uso de las
mediciones del estereocomparador. Poco después Von Orel, con su
estereoautbgrafo aprovecha los datos del estereocomparador para
realizar la restitucién reemplazando las reglas y tiralineas primiti-
“vos, por palancas, colisas y cursores, pero volviendo en esencia al
método de las intersecciones, método que emplean todos los autores
posteriores, tanto para operaciones terrestres como aéreas.

Fl método propuesto aqui consiste en analizar las ecuaciones
de Pullfrich, descomponiéndolas en factores, divisores y sumandos, -

N
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y encomendando a otros tantos «mecanismos» la resolucién paltf"@-
cial de dichas operaciones.. Vinculados convenientemente los mecaq™
nismos, se reconstruye una ecuacion semeJante, la que es ml.erpre
tada por un brazo extensible y osientable que lleva en su extremi-
dad hbre un lapiz que dibuja automahcamente los elementos de| -
la carta.

En resumen: El célculo sustituye a las operaciones graficas;
el tablero de dibujo es reemplazado ventajosamente por la maquina
de calcular, ya que al operar con algoritmos, el tamafio de los |
mecanismos no juega un papel preponderanle La nueva miquina L '
es en extremo simple y eficiente, econémica y transportable.

Frawoisco P. oE Luca Muro (Bs. Aires). Radon en el aire telirico
sobre yacimientos de asfaltita.

Mediciones de radioactividad del aire telurico realizadas en
Auca Mahuida (N. del Neuquén) en setiembre de 1944 permitie-
ron comprobar concentraciones anémalas de Radén en los terre-
nos que recubren el yacimiento de la mina «La Escondida». Igual
bbservacién pudo hacerse en el ya01m1ento de la mina «La For-
tuna», ubicada unos 100 Km. méis al Norte. Experimentaciones
hechas en noviembre de 1944 a 2.200 m. de altura, -al S-W de
Malargiie (Mendoza) en la Mina de asfaltita San Martin corrobo-
raron las mediciones anleriores. :

Las mediciones se hicieron con el aparato de Ambronn, com-
puesto por un electrémetro cuya sensibilidad era. de 6,4 volts por
division de escala, pudiendo apreciarse 1/10 de divisién de escala,
y por una cdmara de 1onizacién cilindrica de 1.500 cc. con un elec-
trodo de 126 m m'.de largo y 2 mm. de diimetro.

Los valores an6émalos coincidentes con los yacimientos osci-
laban entre 2y 6 divisiones en media hora, mientras que los.
valores de descarga ‘del electrémetro fuera de la anomaha eran
menores de una- divisiéon en media hora. :

Con los resultados de estas experiencias este método de radio-
actividad, ya conocido en el relevamiento ‘de fallas geoldgicas, se
mcorpora a la Geofisica Aplicada como proced1m1ento de explora—
cion de yacumentos de asfaltita.

N
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SESION DEL 22 DE SETIEMBRE (MANANA)
COMUNICACIONES:

"ALBERTO GonNziLEz Domingurz (Instituto de Mateméiticas, Bs. Ai.
res). Un método .general para la sintesis de impedancias.

I. el resultado principal de esta comunicacién estd contenido
en el siguiente . :

Teorema. — Sea R(w), (—o < <) una funcién no negati-
va, par, acotada, absolutamente integrable y que satisface a una
.condicién de Lipschitz de orden o uniformemente en todo el in-
tervalo; con los coeficientes ¢, definidos para todo v por la for-
mula :

.
c,,:%fﬁ (— tgg) cos v d¥,
. ,

formemos la funcién (p=tiw),

L= .37, 1 P
,}(p) 2 —%,y.,l n-+1 ¢ (1+p)

y sea
I(i0) = Ry(o) +1Sx(v)

para p=iow.

Tesis. Las funciones I,l(p) que son holomorfas en el semi-
plano de la derecha y toman valores reales para p real, tienen
parte real positiva en ese semiplano; ademds, dado un & positivo
arbitrariamente pequefio, ,puedc elegirse el entero n de manera
tal que la desigualdad

| Ru(@) — R(w)|<e

se verifique uniformemente para todo c.



—.36 —

IL. Esta proposicin, que es consecuencia de ciertos teoremas
. de Fejér, Herglotz, Schur y Titchmarsh, suministra un procedi-
miento sistemético para el disefio de un dipolo cuya resistencia
Rp(w) difiera uniformemente tan poco como se quicra de una re-
sistencia prefijada R(®) que cumpla las hipétesis enumeradas.
" " En efecto, las impedancias dip6licas son funciones holomorfas
y de parte real positiva en el semiplano de la derecha, reales en
el eje real. Las funciones I(p) del teorema son, pues, impedan-
clas racionales; y éstas pueden sintetizarse en todos los casos con
el clasico métode de Brune (Journal of Mathematics and Physics;
X (1931), pp. 191-236).

Nétese que para escribir la 1mpedanc1a de- aproximacién
In(p) a partir del dato R(w) basta con calcular un ntmero sufi-
ciente de coeficientes ¢,; lo cual puede hacerse sin apreciable
trabajo s1 se dispone de un analizador harménico. Parece, pues,
que el método es especialmente adecuado para la solucién de pro-
“blemas préacticos de disefio. Notese también que el método es
valido, mutatis mutandis, cuando el dato es la reactancia en vez
de la resistencia.

Jost A. BALstiro (Observatono de Cérdoba). Interferencm en el
campo de dos fotones.

Tratindose de dos particulas 1dénticas sin interaccion -el mé-
dulo de la funcién de onda de las.dos particulas da la probabi+
" hdad de encontrarlas en los puntos a los cuales se’ refieren las
coordenadas. Las interferencias que aparecen dependen del ca-
racter de simetria o antisimetria de la funcién de onda.

Tratdndose de dos fotones es posible definir funciones propias
del campo que conducen al impulso angular total sobre ejes prin-
cipales andlogamente al caso de dos particulas. Sin embargo, entre
ambos casos existe una diferencia fundamental y es que no se pue-
de atribuir a los fotones de un campo coordenadas aspaciales.
~ Pero, por otra parte, se puede hablar de la localizacién de un
fot6n s1 se enuncia explicitamente un método de determinacion de
las coordenadas de un punto material sobre el cual actie, por
ejemplo, un atomo en el que produce efecto fotoeléctrico. Se en-
cuentra, asi, que la distribucién espacial de dos fotones, descripta
por las funciones propias del campo conduce a fenémenos de in-

-
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terferencia, anélogos a los que se presentan en el caso de dos
particulas.

’

Josf A, BALSEIRO (Observatorio de Cérdoba). Aplicacién de la teo-
ria de transformaciones al campo cudniico en un caso res-
tringido.

Un campo cuantificado expresado segiin dos sistemas de fun-
ciones ortogonales, de modo que se conserven el nimero y las fre-
cuencias de los fotones asociados:

-+
A=Za A;=3bB;,  A=Xc,B,

establece una relacién entre los operadores .de amplifud
b,=Zc,a, | (1)

Se trata de saber cuél es la funcién propia de campo, referida
a uno de los sistemas ortogonales cuando se da la correspondiente
a una configuraci(')n en el otro sistema. La (1) implica una trans-
formacién lineal entre las coordenadas e impulsos canénicos de
los osciladores lineales vinculados al campo de radiacién referidos
a.uno de los sistemas orlogonales y los correspondientes al otro
sistema. Se llega a que la transformacién que vincula las auto-

‘funciones de los osciladores es del tipo de las transformaciones de

contacto. Se deduce que la funcién de transformacién es:

S(q- Q)"b’" ; W(q Q) '

donde Q y q son las coordcnadas canénicas’ de los osciladores en
uno y otro sistema y W(q, Q) la funcién generatriz de la trans-
formacién que satisface:

p=_W p_°oW

00 ¢ - og

Dada'la funcién I;ropia de una cohfiguracién f(q) referida al
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sistema de las g queda definida la correspondiente en el otro sis-
tema: ' '

C o F(Q)=/5(Q-9)f(q)dg.

Por ejemplo, s1 se suponen‘dos estados Pposibles, a Ia auto-
funcién

ey 0, Hyi(Q:

le corresponde la transformada:

zd; x:: H, <q1> HN (1) afet

donde ‘ o

Ly G
da la probabilidad de la configuracién a la cual estdn asociados s
fotones en un estado y N—s en el otro.

.

DAMIAN CanAL Frau, M. A. E. F. (Observatorio Astronémico, Cér-

doba). Un fenémeno de fluctuaciones en la polarizacién de

un rayo luminoso. ' 3

S1 un haz luminoso es modificado por un dispositivo oplico

cualquiera, la distribucién: de intensidades puede ser calculada por

las férmulas de la 6ptica clasica o por la electrodindmica cudntica.

Consideremos como ejemplo un rayo linealmente polarizado

que incide sobre una placa birrefringente. La electrodinimica cl-

sica permite afirmar que las intensidades de los dos rayos emer-

gentes estin univocamente determinadas por el angulo existente

entre el plano de polarizacién y el plano principal de la placa.

La teoria clasica implica, pues, que las intensidades de los dos
rayos emergentes toman valores p y q bien definidos.

. La teoria elemental de los fotones conduce a un resultado

. distinto. En éste caso debemos interpretar a p y q como las proba-

bilidades relativas de que un folén se encuentre en uno u otro de

los rayos. Tratindose de un solo fotén no podemos atribuir una
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intensidad univoca a cada rayo, puesto que su valor seri o cero
o uno. | , ‘

Segun el principio de correspondencia, la teoria cldsica debe
verificarse para grandes numeros de fotones. De ahi que para un
gran numero de fotones ambos formalismos deban coincidir (1).

En el caso particular que estamos considerando, la probabi-
lidad que ni fotones sean registrados en uno de los rayos refrac-
tados y n—m en el otro, resulta independiente del hecho que estos
fotones concurran simultineamente b sucesivamente a los respec-
tivos receptores. Esta .probabilidad esti dada por

w(m, n—m) = (‘::1) pmgrom, (1)

‘La teoria conduce, pues, a fluctuaciones estadisticas de la

. . . .. . 1
intensidad, cuya desviaci6n media, segin (1), para p=q=— es:

2

La desviacion relativa,

1/62 1 :

n/2 V n

d1sm1nuye para grandes valores de n y conduce al resultado cli-
sico. Para n=1000 fotones las fluctuaqmnes aun son de un 3 9.

MlEROEDES I. CorvArnin, M. A. B. . (Instituto de Iisica, Lia Pla-
ta). Concentracion de plutonio en la pechblenda.

En el transcurso de las experiencias realizadas por Marieta da
Silveira (1), a fin de contribuir al estudio de las radiaciones gam-

(*) Para la aplicaci6n de la electrodinfimica cufntica a la determinaci6n
de la distribueién de las probabilidades para una configuracién dada de un
niimero arbitrario de fotones, ver J. A. BALSEIRO, comunieacién anterior.

(*) M. pa SILVEIRA, Contribugao para o estudo das radiagocs 8o Uranio
X complexo. Publicacién de Fisica N¢ 2, Fae: Cien. Lisboa, Portugal, 1945.
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‘'ma emitidas por el Uranio y sus-descendientes inmediatos, verifi-

cbse por primera vez la existencia de una emisién espontinea de
neutrones.

El esquema propuesto por la misma para representar la serie
de desintegraciones sucesivas del Uranio desde el Ul hasta el
UIT es: : ’

. goU288 __‘i) ‘goUX1234

goUX, 234 —B> 01 UX 234 ‘

LUX 2 7 UZess
o UZ288 _ﬁ‘} 5o U8t ‘

“en el cual establece la filiacion del UZ en la familia del' Uranio

como producto de desintegracién del UX, por ‘emisién espontinea

"de un neulrén.

De acuerdo a.este esquema y en la supesicion de que estos
neutrones fueran captados en resonancia por el U238 (2) existente
en la pechblenda (por choques con nucleos pasan por la regién de
resonancia a pasos suficientemente pequefios) produciendo el
U239 (3) activo- (vida media 24 m) que por dos desintegraciones’
beta sucesivas concuce a la formacion del Plutonio, calculamos la
concentracién de este Gltimo elemento estable (vida media 106
afios) en la misma, es deécir establecemos la hipotesis de que el
Plutonio encontrado (%) en ese mineral seria producto de un pro-
ceso de equilibrio interno.

El célculo lo hemos hecho en base a la ley de Rutherford y
Soddy y a la exponencial que sigue la absorcién .de neutrones mo-

nocrométicos (tipo de neutrones emitidos por el UX,).

Los resultados obtenidos dan una concentracién de plutonio
que oscilaria entre ~4.10712 0/ (concentracion de UZ), supo-
niendo la absorcién total de los neutrones emitidos por la muestra
radioactiva y ~4.10714 0 en caso de una minima absorcién

- (se entiende por minima absorcién, cuando se utiliza el dato més

bajo, dado por las tablas, para la seccién eficaz).

A Y

—

(®) BoorE y col, Phys. Rev., 58, 475, 1940,
(*) MOMILLAN y col., Phys. Rev., 57, 1185, 1940.
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SESION DEL 22 DE SETIEMBRE (TARDE)
INFORMES:

Roscor F. Sanrorp (Mount Wilson Observatory, E. E U. U.). 4e-
tiidades astronémicas en el Observatorio de Mount Wilson.

Una descripcion breve del instrumental del Observatorio de
Mount Wilson fué seguida de una resefia también breve del tra-
bajo solar rutinario, y, en especial, de lo referente al nuevo ciclo
de las manchas solares y a los dos grandes grupos de manchas que
aparecieran recientemente. Se destacé la importancia de la termi-
nacién de las tablas del espectro solar, per Babcock.

A continuacién se ocupd de la manera eficaz en que los es-
pectrogramas de gran dispersion han sido usados en espectroscopia
estelar para el estudio de lineas interestelares, espectros atémicos
complejos, espectros que contienen bandas moleculares, y también
para nebulosas planelarias y novas. Dlspersmn moderada ha sido
aplicada a estrellas de movimiento propio grande, estrellas dobles,
estrellas en cumulos, y estrellas Wolf-Rayet.

Las dispersiones menores son eficaces para estrellas débiles y
estrellas de comportamiento espectral peculiar, y para velocidades
radiales de nebulosas extragalacucas

Fotometria en seis regiones espectrales ha sido aplicada con
éxilo a problemas relacionados con las ¢urvas de energia - espectral
de las estrellas, para obtener didmetros angulares de estrellas y
para localizar el centro galactico.

Técnicas especiales empleadas en fotografia directa han reve-
lado enrojecimiento extremo en el centro galactlco otros procedi-
mientos han permitido aislar ficilmente regiones c¢on espectro de
emision, en la nebulosa de Andrémeda. ‘

Mediante plécas tomadas con prisma objetivo se ha aumen-
tado en un 50 por ciento el numero de nebulosas planctarias co-
nocidas. : ‘

Débido a la muerte de van Maanen,, el programa de parala-
jes estelares ha debido suspenderse. En total van Maanen estu-
d10 500 campos. '
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* COMUNICACIONES:

CeoiLiA Mossin Korin. (Instituto de Iisica, Bs. Aires). Determi-
nacion experimental del factor atémico del berilio.

Se ha determinado experimentalmente el factor atémico del
Be, que pertenece cristalograficamente al grupo hexagonal «closed
packet». Sus ejes son a=2,28 y ¢/a=1,57.

Se empled el métado del cilindro de polvo de Debye—Scher-
rer-Hull; el tiempo dptimo de exposicién a los rayos X se cal-
culé en 3 horas. La intensidad de las diferentes reflexiones del
diagrama se midieron con un microfotémetro Zeiss.

Los valores absolutos de los factores "atémicos se obtuvieron
por comparacién con el Al, que pertenece al sistema cibico de
caras centradas, y cuya curva de factores atémicos ha sido obtenida
experimentalmente.

Los resultados experimentales, comparados con los tedricos,
indican que los valores experimentales coinciden con los de la cur-
va teérica en el intervalo 0,2 a 0,5 de sen9/\, excepto en el
punto (002) que aparece experimentalmente mdis alto, como ocu-
rre con el Zn. A partir del valor sen 9/A =0,5 aparecen discrepan-
cias con la curva tebrica que podrian resultar semejantes a las
observadas con el Zn y el Cd, elementos del mismo sistema cris-
talino. Sin embargo, de'la curva obtenida no pueden deducirse con-
clusiones porque el empleo de la radiacién K, del Cu no permi-
t16 obtener un numero suficiente de reflexiones.

CrARA A. MassA y Juan A. Mc Mmran (Instituto de Tisica, Bs>
Aires). Sobre lo estructura del NOyy Agq.

Se ley6 el titulo.

Jusn A, Mo MmrAn (Instituto de Fisica, Bs. Aires). Sobre la es-
tructura del OAg.

Se ley6 el titulo.



CRONICA
UNION MATEMATICA ARGENTINA
Reuniones del 10 y 12 de julio de 1947

Tl 10 de julio se reuni6 la Unién Matemitica Argentina en la Facultad
de Ciencias Exactas, Iisicas y . Naturales, Perd 222, a las 18. Se comunicé el
fallecimiento del miembro titular Ingeniero Eduardo Chichizola, acaecido el 24
de mayo del corriente afio, en Rosario, ciudad en que actuaba. Se di6 cuenta
de las adhesiones enviadas por la UMA al homenaje a Tonelli realizado en
Italia con motivo del aniversario de su muerte; a la- Unién Internacional de
Mateméticas, nombrando delegado al Dr. Manuel Balanzat, actualmente en
Paris; y al homeénaje a Paul Mp'ntel que tendrs lugar en Frdneia en oeasién
de su jubileo ecientifico. Se notificé de la designacién del Prof. Marshall H.
' Stone como’ miembro honorario de la UMA. Después de hacer referemcia a la
Comisién de Ensefianza Secundaria y al estado finangiero, asi como a las ac-
tividadés desarrolladas en los Wltimos doee meses (reuniones, conferencias, pu-
blicaciones, intercambio, cte.), se informé sobre la ereacién de, dos fundaciones
en homenaje de Federigo Enriques, las cuales tiemen por fin fomentar los
altos estudios: wna en nuestro pais, debida a la generosa contribueién exelu-
siva del Pyof. Julio Rey Pastor, .y otra en Italia, formada con el aporte de
diversas personas e instituciones.

De ‘inmediato se pasé a escuchar lag comumicaciones cientfficis. T1 Prof.
Beppo’ Levi, de Rosario, ocupése de La eleceién y la composicion tipografica de
los stmbolos matemdticos, lo que produjo un animado cambio de ideas; el Sr.
Mischa Cotlar y el Dr. liduardo H. Zarantonello, de La Plata, expusieron un
trabajo realizado en colahoraeién, tratando el primero el tema’ Semigrupos
conmutativos y sus ideales, y, el segundo, Representacion de grupos semiordena-
dos. Tinalmente, el Ing. Alberto Calderén se ocupé de una Demostracién sim-
plificada de un teorema de Banach. ,

El final de esta sesibn fué dedieada a la aprobacién del estatuto.

El 12 de julio se llevé a eabo una segunda reunién en el mismo lugar y a
la misma hora. Bl Ing. Alberto Calderén se vefiri6 al Teorema tauberiano ge-
neral de Wiener y el Dr. Alejandro Terracini, de Tueumén, se ocupé de Pro-
piedades aprozimadas en geometria diferencial. Después de darse noticia de la
llegada de tres trabajos, uno del Dr. Luis A. Santals, de Rosario,, sobre Una
propiedad caracteristica de las cuddricas y de los cilindros cuya seccién recta
es una espiral logarilmica, y dos del Prof. Leopoldo Nacbin, de Rio de Janei-
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ro, Representacign de dlgebras completas de Boole y Redes vectoriales topold-
gicas localmente convesas, se pasé a la comunicacién del 8r. Gregorio Klimovs-
ky sobre Estado actual del problema del tercero excluido, que promovié un cam-
bio de ideas con el Prof. Beppo Levi en el dominio epistemolégico. El Dr. Al-
berto Gonzéles Dominguez expuso un interesante estudio histérico y matemé-
tico, efectuado en colaboracién con el Ing. R. Scarfiello, sobre El concepto de
partie-finie de una integral infinita, finalizando el temario cientifico con una
- digertacién critica del Prof. Beppo Levi sobre Integracién de las ecuaciones en
derivadas parciales de la fisica matemdtica. '

Antes de cerrar la sesi6n se decidi6 invitar para agosto al Prof. Marshall

H. Stone, que esti actualmente en Brasil, y se consideré el convenio existente
con la Asociacién Fisica Argentina y, por fin, se eligié la Junta Directiva
para el periodo 1947-1949, quedando constitufida en la siguiente forma: Pre-
sidente, A. Gonzalez Dominguez; Vicepresidentes, E. H. Zarantonello y J. C.
Vignaux; Secretario General, M. Valentinuzzi; Tesorera, Clotilde A. Bula;
Protesovera, Juana M. Cardoso; Director de la Revista, J. Babini; Seeretarios
locales, A. Ricabarra (La Plata), P. L. Cheechi (Cérdoba), Elvira M. Tula’
(Cuyo), E. Gaspzu (Rosario) e Ilda C. Guglielmone (Tucuman). Dado un vo-

to de aplauso a la Juuta saliente, se levanté la sesién,
A las 21 se realiz6 una cena de camaraderia de la que participaron J. Rey
Pastor, A. Terracini, B. Levi, M. Cotlar y sefiora, A. Gouzilez Dominguez y
" sefiora, M. Valentinuzzi y sefiora, G. Klimovsky, IL "Catalano, C. Berra, Clo-
“tilde A. Bula, J. Barral Souto, Maria J. Erramuspe, A. Caldelén, A. Ricaba-
ra y E. H. Zarantonello.

M. Valentinuzzi

,

\ T ESTATU.TO
DE 10S PINES Y SU CONSTITUCION

Art. 1. —La Unién Ma;emeitica Argentina, funddda en 1936, con domieilio
legal en la ciudad de- Buenos Aires, es una corporacién de carfcter clentifmo
cuyos propbsitos son agrupar a todos los cultores de las ciencias matemﬁtmas,
fomentar su.reeiproea vineulacién, estimular el estudio de las matemiticas pu-
ras y aplicadas por todos los medios posibles (beecas, premios, publicaciones,
ete.), evacuer consultas cientificas y téenicas, contribuir al mejoramiento de
la ensefianza de las matemfticas elemerntales y superiores e intensificar las
relaciones con ofras instituciones afines nacionales y extranjeras:

Art, 2.—La Unién Matemdtica Argentinu estd integrada por cultores de
lag ciencias matemiticas, asi como por instituciones, asociaciones y otros orga-
nismos interesados en el fomento de esas disciplinas, y se denominan miembros.

Dk LOS MIEMBROS

Art. 3.-—Los miembros son de cuatro.categorias: miembro protector, miem-
bro titular, miembro- adherente y miembro honorario.
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Art. 4.—Para ser admitido como miembro de la Unién Matemdtica Ar-

.gentina basta ser persona honorable, cultor de las ciencias mateméticas y lle-

nar una solicitud de admisién, que llevard la firma de otrés dos miembros, la
cual seri resuelta por la Junta Directiva.

Art, 5.—Tios miembros de cualquier categoria participan y votan en: to-
das las sesiones, pueden ocupar.cualquier cargo directivo y proponer innova-
ciones y tienen derecho a recibir las publicaciones de la sociedad. ’

Art. 6.—XEn la primera tapa de la Rewvista figurarin los miembros hono-
rarios por orden de antigiiedad de eleccién y los t1tulares por orden alfa.bétl-
co; y, en la segunda tapa, figurarin los protectores por orden alfabético, que-
dando librada a la capacidad material de la Retha la figuracién de los- miem-
bros adherentes.

Art. 7.— Bl miembro protector paga una cuota anual de cien pesos m/n.,
por lo menos; el miembro titular paga una cuota mensual de cinco pesos m/n.,
o una cuota anual de cincuenta pesos m/n.; y el miembro adherentc paga. una

-euota anual de diez pesos m/n.

Art. 8.—XLos miembros de cualquier categoria cesan en su carfcter de
tales por.renuncia o falta de pago de las cuotas durante dos afios comsecutivos.

DE LAS AUTORIDADES

Art. 9—La DUnién Matemética Argenting se gobierna por una  Junta

Directiva.

Art. 10.— La Junta Directiva es eleg1da por mayoria de votos de los miem-

‘bros presentes en la sesién clectora y de los que votan por correspondencia en-

viando su lista en sobre cerrado antes de la elecciém, l1a cual serd dirigida al
secretario general. En caso de empate, los miembros presentes votarin para
deéempatfar. ,

Art. 11.—La Junta Directiva se renueva cada dos afios.

Art. 12.—La Junia Directiva constzi de los siguientes miembros:

Un presidente, Dos vieepresidentes, Un socrotario genoral, Un seertario lo-
cal por cada cindad. univrsitaria del pais, Un tesorero, Un protesorero, Un di-
rector de publidaciones.

Art. 13.—La Unién Matemdtwa, Argentina designa representantes en el
éxtrangjero por perivdos de cinco afios, por lo menos.

Art. 14.— Excepto el presidente y los vicepresidentes, los miembros de la
Junta Directiva pueden ser reelegidos para un nuevo 'periodo inmediato- en el
mismo eargo que ocupan. | .

Art. 15.— La Junta Directiva puede nombrar miembros honorarios (Art. 3)
por razomes de reconocimiento o distineién cientifica o moral.

Art. 16.—La Junte Directiva puede establecer convenios de beneficio mu-
tuo con institueiones y publicaciones. )

~ DEL PRESIDENTE

Art. 17.— Tl presidqﬁte es la, autoridad méxima de la corporacién y la
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Art. 18.— EI presidente dirige el movimiento general de la sociedad, atien-
de y firma la correspondencia o delega estas obligaciones en el secretario ge-
neral, firma, juntamente con el secretario general, lag actas de las sesiones
y convoca y preside las sesiones.

~

DE LOS VICEPRESIDENTES

Art. 19.— Los vicepresidentes, previo entendimiento mutuo o segin las
circunstaneiag del momento, reemplazan al presidente en caso de renuncla, au-
‘sencia 0 impedimento.

"Art. 20.—Los vicepresidentes colaborarin con ¢l presidente en las fun-
ciones directivas o en las funciones para las que se requiriese su intervenci6n.

DEL SECRETARIO GENERAL

Art. 21. — E1 seeretario g}eneml tiene a su cargo la correspondencia y los.

-documentos de la sociedad, que firmari solo o conjuntamenté con el presiden-
te, seglin lo disponga éste (Art. 18), ayuda al presidente a preparar y convo-
car las sesiones y redacta y firma, con el presidente, las actas.

Art, 22.—En caso de ausencia del presidente y de los vieepresidentes, se
harf eargo de la presidencia el secretario gemeral, y si la acefalia fuese defi-
nitiva, convoeari a log miembros dentro de ‘los tres meses para integrar la
Junta Directiva.

Art, 23.—El secretario general se encarga de los archivos, las revistas,
los hbros, el libro de actas y de todo el material de propiedad de la Unién Ma-
s temdtica Argentina ‘(Alt 35 y 46).

DE LOS SECRETARIOS IOCALES

Art. 24.—T.os secrctarios locales residen generalmente en las ciudades
universitarias a que pertenecen.

Art. 25, — Los secretmlos locales se ocupan de todos los asuntos del lugar
en que reslden vineulados o que pudieran tener relacién con la' Umon Mate-
mdtica Argentina, comunicindolos, segfin convenga, al presidente, a uno de
los vicepresidentes, al secretario general o al tesorevo.

Art. 26.—Los secretarios loeales ayudan en sus tareas al presidente o a
los vieepresidentes, si residen en la misma ciudad.

DEL TESORERO

Art, 27.—Tl tesorero percibe y administra el dmero de la Unidn Mate-
mdtica Argentina.

A;t 28.— Las cuentas bancarias se abririn a la orden del tesorero.

Art. 29. —El tesorero lleva la contabilidad de‘la sociedal y da cuenta de-
tallada de los ingresos y cgresos de fondos y conserva los mventanos del pa-
trimonio de la sociedad (Art. 48).

Art. 30.—Una vez por afio, a lo menos, informard espontineamente sobre
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el movimiento contable de la sociedad, sin perjuicio de que, por cualquler mo-

" tivo, se le soliciten datos en cualquier momento.

Art. 31, —El tesorero’ organiza la cobranza de cuotas.

DEL PROTESORERO

Art. 32.—El protesorero reemplazarf al tesorero cuando éste no pueda
desempefiarse por cualquier- causa.

DEL DIRECTOR DE PUBLICACIONES
\ .

Art. 33.—TEl director do publicaciones dirige la Revista de la Unidn
Matemdtica Argenting y toda la aectividad editorial de la sociedad.
Art, 34,— Tl director de publicaciones’ vela por la seriedad de las edicio-

nes de la Unién Matemdtica Argentina, sin responsabilizarse, sin embargo, por

las opiniones vertidas em las mismas. .

Art. 35.-—T1 director de pubhcaclones organiza la distribueién de las
publicaciones de la Unidn Matemdtica ' Argenting y, en combinacién econ el
secretario general, forma un archivo de las mismas (Art. 46).

D LAS SESIONES

Art. 36.—La Unidn. Matemdtica Argentina realiza sesiones cuyo lugar,
oportunidad y cardeter determina el presidente (Art. 18), de acuerdo con el
secretario genoral.

Art. 37.—Las sesiones son dirigidas por el presidente (Art. 18) o por
quien estatutariamente lo reemplace (Art. 19, 20 y 22).

Art. 38.— Las sesiones se realizan con cualquier ndmero de miembros,
pero, en aquéllas en que se tomen decisiones con fuerza estatutaria, estén o
no pre\.'ist'as en este estatuto, debe contarse con la presencia de la mitad més
uno de los miembros, adopténdose los acuerdos por mayoria. Si no sc lograse
la asistencia de la mitad de los miembros mds uno, se podrs recabar la oﬁi-
nién de los que falten solicitdndoles que voten por corregpondencia (Art. 10).

DE 1AS PUBLICACIONES

Art. 39.—La Unidn Matemdtica Argentina publica una Reviste y -tra-
bajos aparte.

Art. 40.— La Revista cuenta con un director, elegido por votacién (Art.
10 y 12), y tres redactores, elegidos por el direetor.

Art. 41, —La Unidon Matemdtica Argentina cuida, por intermedio de su

‘Director de publicaciones y cuerpo de redactores de la Revista, de la seriedad

de los trabajos que publica (Art. 33 y 34‘), péro no se solidariza con las
opiniones vertidas en las mismas, exeepto cuando hiciere declaraciones espe-
ciales.
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Art. 42, —Los trabajos pueden ser publicados en espafiol, franeés, inglés,
italiano, portugués o alemén.

_Art. 43.—Tios autores reciben gmtultamente cincuenta tiradas aparte de
sus trabajos. Las correcciones extraordmanas de pruebas son por cuenta.
de los autores. .

Art. 44.—La Revista puede publicar trabajos originales y no originales,
resttmenes de trabajos de otras publicaciones, noticias cientificas, erénicas, co-
mentarios, biograffad y todo artfculo o referencia de interés cultural.

_Art. 45.— Con el remanente de las publicaciones se formari un archivo
de las mismas para satisfacer envios ulteriores y constituir el patrimonio do-
cumental de la sociedad (Art. 35 y 47).

DEL PATRIMONIO, DE LA ESTABILIDAD. Y LA EVOLUCION DE LKL
UNION MATEMATICA ARGENTINA '

Art.-46.—1«‘orm‘a1i el patrimonio de la Unién Matemdtica Argenting los
fondos provenientes de las cuotas de los miembros y de donaciones, el Archivo
de publicaciones, el Archivo de Documentos, las revistas y libros adquiridos por
canje, donacién o compra, y todo lo que obtuviese legitimamente en ¢l futuro,
geglin constase én sus inventarios.

Art. 47, — Peri6édicamente se hard un mventano del patrimonio de la Unidn |
Matemdtica Argentina que se comservari en tesorerfa (Art. 29).

Art. 48.—No quedars disuelta la Unién Matemdtica Argentina mientras.
haya cinco miembros dispuestos.a sostenerla. »

Art, 49.—FBn caso de disolverse la Unidn Matemdtica Argentina, su pa—
trnnonlo pasari, una vez pagadas las deudas, a una o més de las' Facultades
de Ciencias Mateméticas existentes en el pafs, a fin de que se emplee en alguna
iniciativa que fomente los estudios mateméticos en el mismo.

Art. 50. — Se podri modificar este Bstatuto procediéndose como lo prevé
«el artfeulo 38.

Disposiaidn transitoria,” — - En las elecciones para renovar la Junta Direec-
tiva a realizarse en julio de 1947, la votacin se har:’L con log miembros pre-
‘sentes en la sesién.

Este Estatuto fué aprobado en la sesién del 12 de ;|u11o de 1947.

M. VALENTINUZZI A. TERRACINI

.
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